ANALIZA MATEMATYCZNA A3, 2007/08

3. Gradient. Pochodne kierunkowe. Znajdowanie najmniejszej
i najwiekszej wartosci funkcji dwoch zmiennych.
Cwiczenia 23.10.2007
Kolokwium nr 2: 29.10.2007, godz. 11.15, s. HS, zad. 1-100

Obliczy¢ pochodng funkcji

64. f(z,y) =2%y*+e"¥ w punkcie (0,5) wzdhuz wektora (—1,2)

65. f(z,y) =sin’(2?y?) w punkcie (7, 1) wzdtuz wektora (3,7)

66. f(x,y)=2Y"! w punkcie (2,2) wzdtuz wektora (1,1)

67. f(z,y)= %—l—i w punkcie (1,2) w kierunku wektora (3,—4)

68. f(z,y)= @ w punkcie (1,1) w kierunku wektora (5,12)
UWAGA: Przyjmujemy, ze pochodna w kierunku wektora

jest pochodng wzdluz wektora znormalizowanego, tzn. podzie-
lonego przez swojg dlugosé.

Obliczy¢ pochodng w kierunku podanego wektora
69. f(z,y)=sinz+y*r , (1,1) 70. f(z,y)=e"+2® , (3,—4)
71. f(z,y) =2zy+2%y*, (1,—-1) 72. f(z,y)=x(z+y)*°, (5,12)
Obliczy¢ gradient funkcji
73. f(z,y) =22+ 74. f(x,y) =22+ 3siny
75. f(z,y)=1—2%—4y>
76. f(z,y) =22 +y? 7. f(ry)=x+2y+3

Zmalez¢ najmniejsza i najwieksza wartosé funkceji na zbiorze zdefinio-
wanym podanymi warunkami

78. f(zy) =2+ +uy , zye[-1,1]

79. f(z,y) =2 +y*+4arctg(zy) , z,y €[0,10]
80. f(z,y)=z"+y" , x,y€(0,10] , 2+8y>9
81. f(z,y)=|z|+(z+y)*+3y , v,y €[-1,1]



Jarostaw Wroblewsk:

82. f(l‘7y) = 2+1xy+% , T,y € [_171]

83. f(z,y)=9(x—1)2+16(y—2)? , z€0,2] , 0 <y < 22

Opisa¢ obszar bedacy dziedzina funkcji trzech zmiennych
84. f(x,y,z):%jtﬁﬂL% 85. f(z,y,2) =vVa?—y?>—2?
86. f(z,y,2)=z+In(z*+y>—9)
— — 2.2 2 1
87. f(z,y,2)=v25—a22—y>—2 T
Zbada¢ istnienie nastepujacych granic, obliczy¢ wartos¢, jesli granica
istnieje
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Obliczy¢ pochodne czastkowe rzedu 1 nastepujacych funkeji
92. f(z,y,2) =2y +ze™ 93. f(z,y,2,t,u,v,w) = xy?23t* 4 e’
2t7

94. Obliczy¢ pochodna funkcji f(z,y,2,t) =xy+ 2*t" w punkcie

(1,2,3,4) w kierunku wektora (1,1,1,1)

Obliczy¢ pochodng w kierunku podanego wektora
95. f(x,y,2) =sinz+1y°z, (1,1,4)
96. f(x,y,2,t)=2wy+x2y?2%2 (1,—-1,1,—1)

97. f(x,y,z,t,u,v) =x+xy+ryz+yzt + ztu+tuv +uv+o,
(2,1,-1,—1,-1,1)

Obliczy¢ gradient funkcji
98. f(x,y,2) =x*+ 3siny 99. f(z,y,2) =Vx?+y>+22
100. f(z,y,2,t)=x+2y+32z+4t+5



