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Cwiczenia (sala HS, obie grupy):
poniedziatek 11.06.2007 godz. 12-14,
wtorek 12.06.2007 godz. 10-12,
czwartek 14.06.2007 godz. 13-15.

13. Powtérzenie, uzupetnienie.

Bez korzystania z kalkulatora wstawi¢ w miejsce znakéw zapytania

znak nieréwnosci < lub > :
925. 2arctg34 ? arctg33 -+ arctg3b 926. v/32 ? v1.9+v2.1
927, 2sind7° ? sin46° + sind8° 928. 512 7 3.99399 44,0140

929. Uzupetnic¢ znakami < lub > :
LEMAT: Niech f,g:R — R beda takimi funkcjami rézniczkowalnymi, ze
F@)=g(a).
Jezeli dla wszystkich = > a zachodzi nieréwnos¢ f’'(z) < ¢'(x), to dla
r>a mamy f(z) ..... g(x).
Jezeli dla wszystkich = < a zachodzi nieréwnosé f’'(z) < ¢'(x), to dla

r<a mamy f(z) ... g(x).

930. Uzupetnic¢ znakami < lub > :
LEMAT: Niech f,g:R— R beda takimi funkcjami dwukrotnie réznicz-
kowalnymi, ze f(a)=g(a) oraz f'(a)=4¢'(a).
Jezeli dla wszystkich x> a zachodzi nieréwnosé¢ f”(x) < ¢"(z), to dla
x>a mamy f(z) ..... g(x).
Jezeli dla wszystkich x <a zachodzi nieréwnosé¢ f”(x) < ¢"(z), to dla

r<a mamy f(z) ... g(x).

74



ANALIZA MATEMATYCZNA A2, 2006/2007

931. Uzupetié¢ znakami < lub > :
LEMAT: Niech f,g:R— R beda takimi funkcjami dwukrotnie r6éznicz-
kowalnymi, ze f(a)=g(a) oraz f(b)=g(b), gdzie a <b.
Jezeli dla wszystkich a < x < b zachodzi nieréwnosé f”(x) < g"(x), to dla
a<x<bmamy f(z) ... g(z).
Jezeli dla wszystkich a < x < b zachodzi nieréwnosé f”(x) > g”(x), to dla

a<z<bmamy f(x) ... g(x).

Wstawi¢ znaki < lub > i udowodni¢ podane nieréwnosci:

932. In(z+1) ..... x dla x>0
2
933. In(z+1) ..... x—% dla x>0

934. In(z+1) ..... rdla-1<x<0
2

935. In(z+1) ..... x—% dla 1<z <0
z? 2P

936. In(z+1) ..... x—?jt? dla x>0

937. In(z+1) ..... g dla 0 <z <2
938. arctgr ..... xdlaxz>0

4
939. arctgz ..... — dla0<z<1
T
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940. cosz ..... 1— 5 dla >0

941. sinz ..... °% dla O<x<%

s
6 6.25
942. \/7 ..... x; dlad<z<9  943. V7 ... :'3+5 dla z # 6.25
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944. Dana jest funkcja ciagta f:[1,400) — R. Wiadomo, ze

lim f(z)=g.
Czy stad wynika, ze
dim f(n)=g7

Uwaga: Przyjmujemy, ze = przebiega liczby rzeczywiste, a n liczby

naturalne.

945. Dana jest funkcja ciagta f:[1,400) — R. Wiadomo, ze

lim f(n)=g.
Czy stad wynika, ze
lim f(z)=g7

946. Interesuje nas to z dwoéch powyzszych zadan, w ktérym odpo-
wiedz brzmi NIE. Czy odpowiedz zmieni sie¢ na TAK, jezeli o funkcji
f zalozymy dodatkowo, ze
a) jest rézniczkowalna,

b) jest ograniczona,
c) jest rosnaca.

W kazdym przypadku krotko uzasadni¢ odpowiedz TAK lub podaé

przyktad uzasadniajacy odpowiedz NIE.

947. Obliczy¢ wartosé catki

/1 dx
/ Sr?2—4x+1"

W ostatecznej odpowiedzi nie uzywaé¢ funkcji arctg.
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