ANALIZA MATEMATYCZNA A1, 2006/2007

Powtérki i uzupelnienia III.

Konwersatorium 23.01.2007 (zad. testowe i przyklady z kolokwiéw c.d.)
Cwiczenia 23.01.2007 (wtorek 13-14) (zad. 425-427)

Cwiczenia 24.01.2007 ($roda 8-10) (zad. 428-432)

Ciwiczenia 26.01.2007 (SRODA 8-10) (zad. 433-441)

425. Dowies¢, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzi nierow-

nosé

(3n)! g
() C :

n
gdzie w miejscu kropek znajduje sie znak > lub <, a stata C' jest najlep-
sza. Kierunek nieréwnosci dobraé¢ tak, aby mozna przeprowadzi¢ dowod
indukcyjny.

426. To samo dla nierownosci postaci

| 3n
Bn) o3
(n!)3 n+1

427. Korzystajac z dwoch poprzednich zadan otrzymaé oszacowania

postaci
3n | 3n
o 3B 8T
n  (n!)3 n

Dla podanej funkcji f wyprowadzi¢ oszacowanie postaci

|f (@) = f(@o)| <C-6
prawdziwe dla dowolnego 0 > 0 oraz dowolnych z, o € Dy spelniajacych
warunek |z —zg| <d. W czterech zadaniach C' jest liczba rzeczywista

dodatnig, w jednym wyrazeniem zaleznym od x.
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428. f(z)=+/x, Dy =[1,+00)
429. f(r)=+/22+1, D;=R
430. f(z) =5, Dy=R
431. f(z) =23, D;=R

432. f(z)=2* D;=[-10,5]
Obliczy¢ sumy szeregdw potegowych

433. S 2" 434, 522 435. S na”
n=0 n=0 n=1

436. Podac¢ przyktad szeregu potegowego o promieniu zbieznosci 2 i

sumie réownej 7 dla x =1.

437. Poda¢ przyktad dwoch szeregéw potegowych o promieniach
zbieznosci 1, ktérych suma jest szeregiem potegowym o promieniu zbiez-
nosci 2.

438. Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego iojlan o sumie 100 1

wyrazach dodatnich, ze a, =n dla n <10.

439. Poda¢ przyktad takiego szeregu § a, rozbieznego do —oo, ze
n=1

a, = n dla nieskonczenie wielu n.

440. Poda¢ przyktad takiego szeregu rozbieznego Y a,, ze granica
n=1

lim

Gn41
n—oo M

istnieje i jest mniejsza od 1.

441. Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego Y- a,, ze 2+ =2
n=1 "

dla nieskonczenie wielu n.
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