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Zadanie 23. (10 punktów)
Rozstrzygnąć różniczkowalność funkcji

f(x,y) =





x4 +x3 +x2y+xy2 +y3 +y4

x2 +y2
dla (x,y) 6= (0,0)

0 dla x= y= 0

w punkcie (0,0).
Funkcja f jest różniczkowalna w punkcie (x0,y0) wtedy i tylko wtedy, gdy ma w tym

punkcie obie pochodne cząstkowe oraz

.....................
f(x,y)−f (x0,y0)−f ′x(x0,y0) ·(x−x0)−f ′y (x0,y0) ·(y−y0)√

(x−x0)2 +(y−y0)2
..................



Zadanie 24. (10 punktów)
Wyznaczyć i sklasyfikować punkty krytyczne funkcji

f(x,y,z) = 3x2 +3y2 +3z2 +xy+yz+axz

w zależności od parametru rzeczywistego a.
Wolno pominąć dwie wartości parametru a.


