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PODCZAS KOLOKWIUM NIE WOLNO UŻYWAĆ KALKULATORÓW

Zadanie 7. (4 punkty)
Obliczyć całkę

∫
x7 ·

(
x4+1

)7/4
dx .



Zadanie 8. (6 punktów)
Rozważamy wszystkie funkcje f :R→R ciągłe na całej prostej, mające ciągłe pochod-

ne rzędu pierwszego i drugiego oraz spełniające warunki

f(3)= f ′(3)= 1, ∀
x
f ′′(x)­ 1 .

a) (3 punkty) Dowieść, że dla dowolnej funkcji f spełniającej podane warunki za-
chodzi nierówność f(0)­ 5/2 .

b) (3 punkty) Podać przykład funkcji f spełniającej podane warunki, dla której
f(0)= 5/2 .
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Zadanie 7. (4 punkty)
Obliczyć całkę

∫
x9 ·

(
x5+1

)9/5
dx .



Zadanie 8. (6 punktów)
Rozważamy wszystkie funkcje f :R→R ciągłe na całej prostej, mające ciągłe pochod-

ne rzędu pierwszego i drugiego oraz spełniające warunki

f(2)= f ′(2)= 1, ∀
x
f ′′(x)­ 1 .

a) (3 punkty) Dowieść, że dla dowolnej funkcji f spełniającej podane warunki za-
chodzi nierówność f(0)­ 1 .

b) (3 punkty) Podać przykład funkcji f spełniającej podane warunki, dla której
f(0)= 1 .


