EGZAMIN, ANALIZA A1, 25.02.2007, 2 x 80 minut
8 zadan po 5 punktow, prog: 20=3.0

Zadanie ]_ .

W kazdym z ponizszych zadan udziel czterech niezaleznych odpowiedzi TAK /NIE.
Za kazde zadanie, w ktérym podasz cztery poprawne odpowiedzi, otrzymasz 1 punkt.
Za udzielenie 15 poprawnych odpowiedzi otrzymasz 4 punkty.

Za udzielenie poprawnych odpowiedzi we wszystkich 16 podpunktach otrzymasz 5 punk-
tow.

1.1 O formule zdaniowej T'(n) wiadomo, ze T'(1) jest prawdziwe, a ponadto wiadomo,
ze dla kazdej liczby naturalnej n#7 prawdziwa jest implikacja T'(n) = T(n+1). Czy
stad wynika, ze

a) T(7) jest prawdziwe ........cccocveeruennne

b) T'(8) jest prawdziwe .........cccccceeurenne.

c) T'(8) jest falszywe .....cccoovvviiinin,

d) T(9) jest falszywe .....ccccoovvrviinne.

1.2 O formule zdaniowej T'(n) wiadomo, ze dla kazdej liczby naturalnej n # 7 praw-
dziwa jest implikacja T'(n) =T (n+1), a ponadto wiadomo, ze dla n=7 implikacja
T(n)=T(n+1) jest falszywa. Czy stad wynika, ze

a) T(7) jest prawdziwe .........cceeeveneee.

b) T'(8) jest prawdziwe ........ccccoceeeurennn.

c) T'(8) jest falszywe .....cccoovveieiiinns,

d) T'(9) jest falszywe ....ccccoeeiieinnnenn

1.3 Czy jest prawda, ze a-log,b=0-log-a, jezeli

a)a=2,b=3 ...ccccceeiiiiin.
b)a=2,b=4 .ccccceeivniiin.
) a=2,b=5 .cccoeiiiiinin,



o
1.4 Czy mozemy stwierdzi¢, ze szereg 3. % jest rozbiezny, jezeli wiemy, ze
n=1 "

1
a) lim a, = g s

n—oo

b) lima, =2 .o,

n—oo
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c) lim =
n—oo q, 2

d) lim =9 e,
n—oo an

Zadanie 2 .

W ponizszym zadaniu udziel dziesieciu odpowiedzi. Za n poprawnych odpowiedzi
otrzymasz max(0,n—>5) punktow.
Przypomnienie: na analizie liczby 0 nie uwazamy za liczbe naturalna.

Poda¢ kresy zbiorow.

a)A:{7m_5n:m,n€N} infA=............. SUP A=
mn

12
b)B—{(;:W)1 :nEN} inf B=.....coooiiiniinns SUp B=....cooiiiiiin

d) D={|logyz|: x€(1/8,4)} infD=.................. SUp D=....ccccooiiiiniinns

e) E={|logyx|: z€(1/4,8)} infE=................. sup E=...ccooiiii



Zadanie 3 o

W ponizszym zadaniu udziel pietnastu niezaleznych odpowiedzi TAK/NIE. Za n
poprawnych odpowiedzi otrzymasz max(0,n—10) punktdw.

Zmienne m,n przebiegaja zbioér liczb naturalnych.

Wyrazy ciagu (a,) spetniaja warunek

Czy stad wynika, ze

N) |A37 — Q73| > 7 o
37 73 111

O) |CL37—CL73‘ <111



Zadanie 4 .
Uzasadnienie poprawnosci przyktadéw nie jest wymagane.
Za poprawne podanie obydwu przyktadéw otrzymasz 5 punktéw

a) (2 punkty) Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego Z a, o sumie réwnej 1/2,

ze dla nieskonczenie wielu liczb naturalnych n liczba a,, jest calkovvlta

b) (2 punkty) Podaé przyklad takiego szeregu potegowego Y a,x™ o promieniu
n=0
zbieznosci réwnym 2, ze

Zanxnzél dlax=1.

n=0



Zadanie 5 o
Obliczy¢ granice

i 4n?+1 N 4n?4-2 N 4n*+3 N 4n* 44 . 4n’+6n
11m T T —
oo\ nd4v/nb4+1 n34v/nb42  n34+v/nb43  nd34+v/nb44 n3+vné+6n

Zadanie 6 .

Rozstrzygnaé zbieznos$¢ szeregu

§ (n!)moo |

2

Zadanie 7 .

Dowiesé¢, ze dla kazdej liczby catkowitej dodatniej n zachodzi nieréwnosé

(3n+1)l < (3" (n)))?.

Zadanie 8 .
Obliczy¢ sume szeregu

).



