EGZAMIN, ANALIZA A1, 16.02.2007, 2 x 80 minut
8 zadan po 5 punktow, progi: 20=3.0, 24=3.5, 28=4.0, 32=4.5, 36=5.0

Zadanie ]_ .

W kazdym z ponizszych zadan udziel czterech niezaleznych odpowiedzi TAK /NIE.
Za kazde zadanie, w ktérym podasz cztery poprawne odpowiedzi, otrzymasz 1 punkt.
Za udzielenie 15 poprawnych odpowiedzi otrzymasz 4 punkty.

Za udzielenie poprawnych odpowiedzi we wszystkich 16 podpunktach otrzymasz 5 punk-
tow.

1.1 O formule zdaniowej T'(n) wiadomo, ze T'(24) jest falszywe, T'(25) jest prawdziwe,
a ponadto dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi implikacja T'(n) = T'(n+10). Czy stad
wynika, ze

a) T'(14) jest falszywe .....ccoceveviiennnne.
b) T(34) jest falszywe ......ccooeviiienn.
c) T(15) jest prawdziwe ..........cceeevrennn.

d) T'(35) jest prawdziwe .........ccccceeeene.

1.2 Czy z tych samych zatozen, co w poprzednim zadaniu wynika, ze prawdziwa jest
implikacja

a) T(11)=T(34) oo
b) T(13) = T(35) wovveererorreereenneen
€) T(14) = T(36) wovveeerrrrrererreeee.

d) T(17) = T(37) oo

1.3 Czy liczba (1"1) jest podzielna przez (176), jezeli

a) =50 .ccooeviiiiiiiinnn,
b) n=54 i
C) N=D05 it



1.4 Czy prawdziwa jest nierownos¢

a) 1000 <1020 ...,

b) 100! < 100020 ..o

c) 21000 < 100010 ..

d) 21000000 = 100000010% ...

Zadanie 2 .

W ponizszym zadaniu udziel dziesieciu odpowiedzi. Za n poprawnych odpowiedzi
otrzymasz max(0,n—5) punktow.
Przypomnienie: na analizie liczby 0 nie uwazamy za liczbe naturalna.

Podac kresy zbioréw.

10—
a)A:{ 033n:n€N} inf A= SUP A=
b) B:{aQ:aGA} inf B=.....ccoocovinnn. SUp B=....coviiiiiin
1 1 .
c) C:{Tn—gnzm,nEN} infC=.....cccovviinn SUPC'=...ooviiiiiiiiiien.
1 .
d) D:{2m—3”: m,neN} inf D=.........ceeeiiiinnn, SUP D=....ccovvviiiiiaan,

e) E={sinz: x€(n/3,bm/4)} infE=................. sup E=..ooiiiiiii,



Zadanie 3 o

W ponizszym zadaniu udziel pietnastu niezaleznych odpowiedzi TAK/NIE. Za n
poprawnych odpowiedzi otrzymasz max(0,n—10) punktdw.

Zmienne m,n przebiegaja zbioér liczb naturalnych.

Wyrazy ciagu (a,) spetniaja warunek
1
a,—(—1)" < —
Y Jon— (<17 <
Czy stad wynika, ze

1
l) |CL4—CL6| <§ .........................

1
m) |ay+as| G s

N) |a37 = 73] < 7= ceveieii,
U

O) |CL37 —CL73‘ >10



Zadanie 4 .
Uzasadnienie poprawnosci przyktadéw nie jest wymagane.
Za poprawne podanie obydwu przyktadéw otrzymasz 5 punktow.

a) (2 punkty) Podaé przyklad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodat-
n=1

o0
nich, ze szereg > a,+/n jest rozbiezny.
n=1

b) (2 punkty) Podaé przyktad takiego szeregu potegowego § anpx", ze
n=0

Zanx" =2007 dla z=0,

n=0

> a,z"=2008 dla z=1
n=0

oraz .
Zan:v” =2010dla x=2.
n=0



Zadanie 5 o

Rozstrzygnac zbiezno$¢ szeregu
>, (5nt+3n%—4)-(=1)"
2 5nb+43n3 —4 '

n=1

Zadanie 6 .
W Dakistanie zamiast pochodnej funkcji uzywa si¢ kieropochodnej definiowanej wzo-

reml
Py = D)

Niech f(z) =2z* —z. Obliczy¢ f¥(z) dla wszystkich liczb rzeczywistych z, dla ktérych
istnieje.

Zadanie 7.

Rozwiazaé¢ nierownosc¢

2
1085112120 <108 (g1) 2/ (27 — 92 +20) .

Zadanie 8 .
Wyznaczy¢ przedziat zbieznosci szeregu potegowego
> (—64)"-n- 23"

>

n=1 TL2 + 1



