ANALIZA MATEMATYCZNA A dla I roku, 2004/2005

Zajecia z piatku 27.05.2005 przeniesione na srode 25.05.2005:
konwersatorium 8-9 s. HS,
wyktad 9-11 s. HS.
W poniedziatek 30.05.2005 zamiast wyktadu odbeda sie éwiczenia (wspdlne
dla obu grup).

11. Funkcje dwéch zmiennych

Cwiczenia 2.06.2005

Opisa¢ lub naszkicowaé¢ obszar bedacy dziedzing funkcji dwoch zmie-

nnych

976. f(x,y) —%2—% 977. f(z,y) =In(y* — 4z +38)
978. f(rv,y)=Vr+y+r—y 979. f(z,y)=\/z— /¥
980. f(x,y):arcsin% 981. f(x,y)=+/wsiny

982. f(x,y):% ﬁ 983. f(zr,y)=vVr2—y>+r+2
984. f(z,y)=vz?—y+vz?+y 985. f(m,y)zarcsin%
986. f(r,y)=vr2—y> 987. f(x,y)=In(z>+1y>-9)
988. f(xvy) - SiIllz+CO1$y 989. f(ﬁ,y):ln(fty)

990. f(r,y)=+25—22— 2 — ———

x24+y2—4
Zbadaé ciggtos¢ funkcji dwoch zmiennych - okresli¢, w ktérych punk-

tach funkcje sq ciagle, a w ktorych nieciagte
991. f(x,y)—{x;:ZQ 3%2 iiz

992, f(x,y)Z{xQO_y 313 iig

S U s
994. f(,y) =sgn(x+y)

095. f(r)={ 7 G0 77
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611;7—1 dla x#0
996. f(z.y) = { y dla =0
(Vx+y dla zyeR, U{0}
997. flwy)= { 0 v dla {z,y}NR_#0
lz| dla y>2?
998. f(r,y)=vy-sgnx 999. f(x,y)=< x dla y=2?
y dla y<a?
Zbadac istnienie naste¢pujacych granic, obliczy¢ wartos¢, jesli granica
istnieje
. . Iny—In4
1000. lim (z—3)(Iny—1n4) 1001. lim ————
- s S

(=32 +(y—4)? _

1002. lim 1003. lim e¥ %"
rT— — 2 — 2 xr—
P ) oy =
1004. lim ¢  1005. lim ¢*’/* 1006. lim —2—
z—0+ r—0+ x—0 3;'4—|—y4
y—0 y—0 y—0
ly|<z?
. 2 2 -"1739
1007. lim zyln(z“+y~) 1008. lim ——
z—0 x—0 x6+y2
y—0 y—0
1009. lim vzy 1010. li Y 011 T Y
" oy VIVY e VRTI © N A2
y—>8-—:: y4’8 L +y y~>8 x +y
ly|<|z| z|<]yl
1012. lim 2Y 1013. lim zlny 1014. lim =% 1015. lim xlny
z—0+ z—0 z—1 TTY z—0
y—0-+ y—0+ y—2 y—1
3 y?
1016. lim 1017. lim 5 1018. lim 5
T8 024/ (1=3)? syt ro Yt
2 y? y?
1019. liH(l) 1020. lirgl =— 1021. 111%1 -
=2 T2+ /(y—2)? o * 0
ly|<z
1022. lim =
z—0+
y—0
lyl<=z
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12. Pochodne czastkowe rzedu pierwszego,
pochodne kierunkowe,
rézniczkowalnos$é, gradient.

Wartosci ekstremalne funkcji dwéch zmiennych.

Cwiczenia 9.06.2005 (wspélne dla obu grup w sali HS)

Obliczy¢ pochodne czastkowe pierwszego rzedu nastepujacych funkcji

210,,20

1023. f(z,y)=5ls , f(0,0)0=0 1024. f(z,y) ==, f(0,y)=y

1025. f(z,y)= #x  f(0,0)=0 1026. f(z,y) =27y’ +zc™
1027. f(z,y) =sin(z?+43)

1028. f(z,y)=a¥ 1029. f(z,y)=a""

1030. f(z,y) = =5 , f(0,0)=0

1031. f(z,y) =" | £(0,y) =y

1032. f(z,y) =zyln(z*+y?) , £(0,0)=0

1033. f(z,y)= T8 | fla,g3)=~1

1034. f(z,y)="@2=Usy ¢ ) =0,

T

1035. Obliczy¢ pochodng czastkowa rzedu pierwszego wzgledem =z

funkcji f danej wzorami

flay) == p(2,0) = <=L, f(y,0)=<2, £(0,0)=1.
Obliczy¢ pochodng funkcji

1036. f(x,y) =2%y*+e*"¥ w punkcie (0,5) wzdtuz wektora (—1,2)

1037. f(z,y) =sin’*(z*y*) w punkcie (,2) wzdhuz wektora (3,7)
1038. f(z,y) =xY"! w punkcie (2,2) wzdtuz wektora (1,1)

1039. f(z,y)= i—l—i w punkcie (1,2) w kierunku wektora (3,—4)
1040. f(z,y) = 21> w punkcie (1,1) w kierunku wektora (5,12)
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UWAGA: Przyjmujemy, ze pochodna w kierunku wektora
jest pochodng wzdluz wektora znormalizowanego, tzn. podzie-
lonego przez swoja dlugosc.

Obliczy¢ pochodng w kierunku podanego wektora
1041. f(z,y) =sinx+y3x , (1,1)

1042. f(z,y)=e"v+2®, (3,—4)
1043. f(z,y)=2zy+z*y*, (1,-1)
1044. f(z,y)=z(z+y)% , (5,12)

7

Obliczy¢ gradient funkcji
1045. f(z,y)=x*+y* 1046. f(z,y)=2*+3siny
1047. f(z,y)=1—2%—4y?
1048. f(z,y)=+v22+y> 1049. f(z,y)=z+2y+3
Znalez¢ najmniejsza i najwiekszg warto$¢ funkcji na zbiorze zdefinio-
wanym podanymi warunkami

1050. f(z,y)=a5+y°+ay , z,ye[-1,1]

1051. f(z,y)=2*+y*+4arctg(zy) , x,y €[0,10]

1052. f(z,y)=a2'+y* , 2,y €[0,10] , z+8y>9

1053. f(z,y)= |x|+(x—|—y) +3y, zye-1,1]

1054. f(z,y)= 2+xy +5 . mye[-11]

1055. f(z,y)=9(x—1)*+16(y—2)* , z€0,2] , 0<y < z?

13. Egzamin.

Egzamin odbedzie sie w $rode 22 czerwca 2005 w godz. 9-12 w salach
HS i EM.
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