Rezerwowa lista zadan Blok olimpijski 2025/26

1. Postep arytmetyczny aq, as, ag, ay, ... 0 wyrazach rzeczywistych jest ro-
snacy, a ponadto ma nastepujaca wtasnosé: Wyrazy drugi, szosty © 6smy two-
rzq (w tej wlasnie kolejnosci) tréjwyrazowy postep geometryczny. Dla poda-
nych liczb ¢, j podaj taka liczbe catkowitya dodatnia k, aby wyrazy a;, a;, ay
tworzyty (w tej wlasnie kolejnosci) trojwyrazowy postep geometryczny.

a) i=6, j=8, k= ........... b) i=6, j=12, k= ...........
) i=6, j=14, k= ........... d) i=8, j=12, k=...........
2. Dla podanych liczb a, b podaj taka liczbe ¢, ze a® +b*+c* = (a+b+c)?.

3
a) a=2, b=-10, c=......... b) a=2, b:—a, C= ...
c) a=2, b=-3, c=........... d) a=2, b=2, c=...........

3. Dany jest dziesieciokat foremny A; A3 As... Ajg. Dla podanych i, j podaj
zbiér wszystkich takich liczb k, ze trojkat A;A; Ay jest réwnoramienny.

) i=1, J=8, KE{ e }
b)z—l =2 K e }
c) i=1, =5, ke }
d) i=1, j=4, ke{ }

4. Dla podanej liczby D podaj najwiekszg liczbe naturalng d, dla ktorej
prawdziwe jest nastepujace zdanie: Dla kazdych liczb catkowitych a, b o ilo-
czynie ab podzielnym przez D, co najmniej jedna z liczb a, b jest podzielna
przez d.

a) D=128, d=............... b) D=16, d=...............

c) D=32, d=............... d) D=64, d=...............
5. To samo polecenie, co w zadaniu poprzednim.

a) D=24, d=.............. b) D=2°.3%, d=..............

c) D=40, d=.............. d) D=3%.5% d=..............
6. Podaj liczbe rzeczywista x, dla ktérej zachodzi podana réwnosc.

a) 2°44*=132 dla z=........ b) 2°4+8"=130 dla z=........

c) 3¥+9°=30 dla x=......... d) 2°+4*=12 dla x=.........
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7. Postep geometryczny aq, as, as, a4, ... 0 wyrazach rzeczywistych dodat-
nich jest rosnacy, a ponadto ma nastepujaca wtasnosé: Wyrazy pierwszy, szo-
sty i dziesigly tworzq (w tej wlasnie kolejnosci) tréjwyrazowy postep arytme-
tyczny. Dla podanego m podaj takie liczby catkowite dodatnie n i k, aby
WYTAZY G, G 1 g tworzyty (w tej wlasnie kolejnosci) rosnacy tréjwyrazowy
postep arytmetyczny.

a) m=2, n=...... , k= ...... b) m=6, n=...... , k= ...,
c) m=60, n=..... , k= ... d) m=10, n= ..... , k= .....
8. Dla podanych A i B podaj liczbe rzeczywistg x spelniajacg réwnanie
B* _ pA*
A” =B
a) A=3, B=27, xz=......... b) A=4, B=16, z= .........
c) A=2, B=16, x=.......... d) A=2, B=4, xz=..........
9. To samo polecenie, co w zadaniu poprzednim.
a) A=v2, B=256, z= ....... b) A=+v2, B=4, x= .......
) A=v2, B=2 z=........ d) A=v2, B=16, z=........

10. Dla podanych a i b podaj liczbe rzeczywista x > 1 spetniajaca rownanie
log .z +logyxr =log,x-logpx.

a) a=7, b=11, z=........... b) a=5, b=7, xz=...........

c) a=4, b=9, x=........... d) a=3, b=5 = ...........
11. Podaj taka liczbe wymierna w, aby dana liczba byla wymierna.
a) logos(18-81")€Q dla w= ... ..o
b) logos(18-16“)eQ dlaw= ... ..o
c) logos(18-27") e Q dla w= ... oot
( )

d) logas(18-64“
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12. Dla podanej liczby A podaj przyktad liczby rzeczywistej dodatniej
x#1, dla ktorej liczba log, (z+ A) jest liczba wymierng rézng od —1 i 2.
W podanych przyktadach liczbe x nalezy wyrazi¢ wzorem, w ktéorym mozna
uzywac liczb catkowitych, czterech dziatan oraz pierwiastkowania kwadrato-
wego. W kazdym z przyktadéw podaj takze wartosé w=log,(x+ A).

a) A=3V2, o= ... ... s WD
b) A=2V3, z= ... ... ... s WD
c) A=8V3, T= .. s W=
d) A=V2, o= ... .................... s W=

13. Rozwazamy liczbe n =1234567891011121314...697071 powstala z po-
taczenia zapisow dziesietnych kolejnych liczb od 1 do 71. Dla podanej liczby d
podaj reszte r z dzielenia liczby n przez d.

a) d=4, r=...... ... .. ... b) d=15, r=.................
c) d=3, r= ...l d) d=6, r= ... ...

14. Dla podanych h,, hy, zapisz w postaci przedziatu obustronnie otwartego
zbior wszystkich takich liczb rzeczywistych h., ze istnieje trojkat o wysoko-
Sciach dtugosci hy, hy, he.

a) ha:4, hb:127 he€ ....... b) ha:2, hb:2, he€ .......

) ha=3, hy=6, he€....... d) ha=10, hy=15, h.€.......

15. Dla podanej liczby d podaj zbior wszystkich liczb catkowitych nie-
ujemnych k& o nastepujacej wtasnosci:
Istnieje postep arytmetyczny 61-wyrazowy o wyrazach catkowitych dodat-
nich, ktéry ma doktadnie k£ wyrazéw podzielnych przez d.

a) d=2, ke }
b) d=5, ke . }
c) d=3, ke . }
d) d=4, ke{ }
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16. W dowolnym postepie arytmetycznym n-wyrazowym aq, ao, as, ..., Gy,
o sumie 300 zachodzi réwnosé a, = w.

Dla podanej liczby n podaj takie liczby k oraz w, aby powyzsze zdanie byto
prawdziwe. Wpisz NIE, jesli uwazasz, ze liczby k, w o zadanej wtasnosci nie
istnieja.

a) n=25, k= ..... R b) n=10, k= ..... , W= ...
c) n=5, k= ..... R d) n=15, k= ..... L W= ...

17. W okrag o promieniu R wpisano taki czworokat ABC'D, ze
AB=BC=a oraz CD=DA=0. Podaj wzor na R w zaleznosci od a i b.
Wzér nie moze zawiera¢ funkcji trygonometrycznych.

18. W okrag o promieniu R wpisano taki sze$ciokat ABCDEF, ze
AB=BC=CD=aoraz DE=FEF =FA=». Podaj wzér (bez funkcji try-
gonometrycznych) na R w zaleznosci od a i b.

19. W okrag o promieniu R wpisano taki osmiokat ABCDEFGH, ze
AB=BC=CD=DFE=a oraz EF=FG=GH =HA=b. Uzupehij wzér
na R w zaleznosci od a i b, wpisujac w miejscu kropek odpowiednie wspot-
czynniki.

20. W okrag o promieniu R wpisany jest taki dwunastokat
ABCDEFGHIJKL, 2¢ AB=BC=CD=DFE=FEF=FG=a oraz
GH=HI=1J=JK=KL=LA=b. Uzupehij wzér na R w zaleznosci od
a i b, wpisujac w miejscu kropek odpowiednie wspotczynniki.
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