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237. Liczby rzeczywiste a, b, ¢, d, e spelniaja réwnosci

a = 22—1
b = 2ad®>—1
c = 202—1
c 4e3 —3e
d = 4¢®—3¢
e = 4d*—3d

Czy stad wynika, ze a=b=c=d=e=17

239. Udowodnij, ze dla kazdej liczby pierwszej p istnieje taka liczba naturalna n>2, ze
n™" =16 (mod p).

241. Rozstrzygnij, czy rownanie
a8 4 B8 4 (19 4 g120 4 o121 3
ma rozwigzanie w dodatnich liczbach catkowitych a, b, ¢, d, e, f spelniajacych warunek
NWD(a,b,c,d,e, f)=1.

243. Ciagi (a,) i (b,) sa okreslone nastepujacymi wzorami:
ap=99999 , a1 =1699999 bp=1, bi=5,
Qpio=10a,11—9a, oraz bpio=10b,,1 —8b, dla n=0,1,2,3,...
Wykaz, ze asgos < bagas.

245. Udowodnij, ze szescianu o krawedzi 61 nie mozna wypetnié¢ klockami, z ktorych
kazdy jest szescianem o krawedzi 2 lub prostopadlo$cianem o wymiarach 3 x 3 x 1.

247. Interesujg nas takie liczby naturalne, ktére maja doktadnie jedno przedstawienie
w postaci ab+ 2a+ 3b, gdzie a, b sa dodatnimi liczbami catkowitymi. Wykaz, ze takich
liczb jest nieskonczenie wiele.

249. Udowodnij, ze sposréd dowolnych 64 wierzchotkéw 2015-kata foremnego mozna
wybraé cztery, ktére sa wierzchotkami trapezu.

251. Czy istnieje liczba naturalna wieksza od 1, ktérag mozna przedstawi¢ w posta-
ci n”k, gdzie n, k sa dodatnimi liczbami catkowitymi, na co najmniej 2025 sposobow?

253. Rozstrzygnij, czy istnieja takie dodatnie liczby catkowite m <n < 1,000 001 -m,
ze liczba n™ jest podzielna przez m™.

255. Niech k bedzie liczba catkowityg dodatnia mniejsza od 34. Udowodnij, ze istnieje
skoniczenie wiele liczb pierwszych p, dla ktérych liczba p* 4k jest pierwsza.
Uwaga: Przy k =34 istnieje 1919 liczb pierwszych p < 107, dla ktérych p>* 434 jest liczbg pierwsza.
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