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201. Liczby rzeczywiste dodatnie a1, as, as, ..., asges spetiaja nieréwnosci

2025 2025
> al<100  oraz Y a; <800.
n=1 n=1

Udowodnij, ze

2025
> al <200.
n=1
203. Liczby rzeczywiste dodatnie aq, as, as, ..., ass spetniajg nieréwnosci
2025 2025

Z a’ <25  oraz Z a’ < 256.
n=1 n=1

Udowodnij, ze

2025
> a,<T7.
n=1
205. Liczby rzeczywiste dodatnie aq, as, as, ..., asos spetniaja nieréwnosci
2025 2025

> a,<100 oraz Y _a)>500.
n=1 n=1

Udowodnij, ze

2025
> af >62500.
n=1
207. Liczby rzeczywiste dodatnie aq, ao, as, ..., a5, b1, ba, bs,
nieréwnosci
2025 2025
Y ai<9  oraz > b2 <49.
n=1 n=1
Udowodnij, ze
2025
> anb, <21.
n=1

..., bogos spetiaja

209. Udowodnij, ze dla kazdych liczb rzeczywistych dodatnich aq, as, as, ..., asges,

b1, by, b3, ..., bagas zachodzi nieréwnosé (Cauchy’ego—Schwarza)

2025 2025 /2 9025 1/2
S b, < (gpg) . (Z b,%) |
n=1 n=1 n=1
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211. Liczby rzeczywiste dodatnie aq, as, as, ..., asgs, b1, bo, b3, ..., baygos speiniaja
nieréwnosci
2025 2025
3 6
> ay <27 oraz Y by <64.
n=1 n=1

Udowodnij, ze
2025

> azb? <36.
n=1

213. Udowodnij, ze dla kazdych liczb rzeczywistych dodatnich aq, as, as, ..., asges,
b1, ba, b3, ..., bagos zachodzi nieréwnosé

2025 2025 2/3 s2025 \ 1/3
Yane(Xa) (Xn)
n=1 n=1 n=1

215. Nieréwnosé Holdera. Niech p, ¢ beda liczbami rzeczywistymi wigkszymi od 1
speliajacymi warunek

1 1
—+-=1.
p q
Udowodnij, ze dla kazdych liczb rzeczywistych dodatnich aq, as, ..., ases, b1, b2, ..., bagas

zachodzi nieré6wnosé

2025 2025 1/p 19025 1/q
> anb, < (Zaﬁ) (Zbg) .
n=1 n=1 n=1

217. Niech p, g, r beda liczbami rzeczywistymi wiekszymi od 1 spetniajacymi warunek

1 1 1
S+-+4-=1.
p q T
Udowodnij, ze dla kazdych liczb rzeczywistych dodatnich ay, as, ..., asges, b1, ba, ..., bagas,

C1, Ca, ..., Co095 zachodzi nieréwnosé
2025 2025 1/p /2025 1/ so025 \ /7
T
Yanes(Xa) (Xn) (Xa) -
n=1 n=1 n=1 n=1

219. Wyznacz najmniejsza liczbe naturalng n, dla ktérej istnieja liczby rzeczywiste
ai, as, ..., a, spetiajace warunki

doa;=25, D> a;=33, D a}=49, > af=8l.
i=1 i=1 1=1 1=1
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221. Liczby caltkowite aq, ao, ..., aggg Spetniaja nierownosci
666 666 666

> a;>666, > ai<1564, > a}>06-666.
1=1 1=1 1=1

Udowodnij, ze
666

> aj >10878.

i=1
223. Udowodnij, ze dla kazdych dodatnich liczb rzeczywistych a, b, ¢ zachodzi nie-
rOWnNos¢
1labe < (a+b)-(b+c)-(a+b+c).

225. Udowodnij, ze dla kazdej liczby naturalnej n > 2 zachodzi nieréwnosé

% B AT

227. Wyznacz najwickszy mozliwy iloczyn liczb catkowitych dodatnich o sumie 200.

229. Udowodnij, ze dla kazdych liczb rzeczywistych dodatnich a, b, ¢ zachodzi nie-

rownosce
3 (a—i—\/%—i— v abc) <4(a+b+c).

231. Wyznacz najwicksza taka stala C, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi
nierownosé

nV7- {nﬁ} >C. {z} to czes¢ utamkowa x

233. Udowodnij, ze dla kazdej liczby rzeczywistej dodatniej € istniejg takie liczby
catkowite dodatnie m i n, ze
m? <n®<m®+em.

235. Dana jest funkcja f:R — R okreslona wzorem
fla)= V2241016

Udowodnij, ze dla kazdych liczb rzeczywistych z, y zachodzi nieréwnosc¢

[z —y|
\f(%’)—f(y)Km-

Opisz, jak wyglada wykres funkcji f.
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