Egzamin czesé 11 Wersja testu A 31 stycznia 2024 r.



Egzamin czesé 11 Wersja testu A 31 stycznia 2024 r.

1. Podaj kres gérny zbioru.

m

2 2
a) sup{: m,neN A 16" <81 }:\/10g1681 :’\/logz?) +1 punkt
n

2 2
b) sup{m: mneN A 2T <16" }:2
n

2 2
c) sup{m:m,nEN A 8 32" }:,/5/3
n

2 2
d) sup{m: m,neN A 3" 5" }:\/10g35
n

: mn
2. Niech G(a, b) =sup {am2+bn? tm,n e N}. Wtedy:
a) G(32,50)=1/80 b) G(25,36)=1/60
¢) G(16,25)=1/40 d) G(9,16)=1/24

3. Niech f,(x)=In(z"+n). Podaj warto$¢ pochodnej.
/ _ 13 ! o
a) f1(2)=8/5 (=1%) b) fi(1)=4/5

¢) f5(2)=80/37 (=257 ) d) f5(1)=5/6

4. Niech f,(x)=arctg(z"). Podaj wartos¢ pochodnej.
2) f}(2)=12/65 b) A1) =1

¢) f1(2)=4/17 d) fi(1)=3/2 (=13)



Egzamin czesé 11 Wersja testu A 31 stycznia 2024 r.

5. Niech f(x)= ¥x. Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu.
2) f1(1)=1/3 b) f7(1)=10/27
¢) f'(1)=-2/9 d) f®(1)=-80/81

10
6. Niech f(x)=2""-¢? . Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu.

a) f97(0)=997!/96! b) fU00)="777!/74!
c) fB3D(0)=337!/30! d) fG50(0)=557!/52!

7. Podaj sume szeregu:

a) i(%— ”+\1/§>:2

0 (00 ) -2

n=1

8. Podaj sume szeregu:

a) i_o:(_géln =—1/100 b) 2(_717)? —1/178
c) i<;512n:—1/56 d) 2?)1”:1/32



Egzamin czesé 11 Wersja testu A 31 stycznia 2024 r.

9. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f:R — R zdefiniowa-
nej wzorem f(z)=x’+x+16. Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) ¢'(50)=1/81 b) ¢'(16)=1

o) g(14)=1/6 Q) ¢(18)=1/6
10. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f:R — R zdefinio-
wanej wzorem f(x)=x®+ 3z —6. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) ¢'(134)=1/78 b) ¢(70)=1/51

) ¢(8)=1/15 d) ¢'(30)=1/30

11. Niech ay, i by, beda takimi liczbami, ze prosta okreslona rownaniem
y=arx+by jest styczna w punkcie (k, \/E) do krzywej zdefiniowanej

réwnaniem y = \/z. Wéwczas:

a) CL16:1/8 b16:2 b) (11:1/2 b1:1/2
C) a4:1/4 b4:1 d) (19:1/6 b9:3/2
12. Niech . (2.2
. e —1—kr—"F
G(k‘)ZJICILI(l) p )
Woéwezas:
a) G(3)=9/2 (=43) b) G(4)=32/3 (=103 )
_ _ 5 _ _ 11
¢) G(5)=125/6 (=20%) d) G(2)=4/3 (=1})



Egzamin czesé 11 Wersja testu B 31 stycznia 2024 r.



Egzamin czesé 11 Wersja testu B 31 stycznia 2024 r.

1. Podaj kres gérny zbioru.

2 2
a) sup{m: mmneN A 8T < 32" } 5/3
n

2 2
b) sup{m: mneN A 2T <16" }:2
n

2 2
c) sup{m: mneN A 16 < 81" }: v1og1681 :‘\/logz?) +1 punkt
n

2 2
d) sup{m: m,neN A 3" 5" }:\/10g35
n

. mn
2. Niech G(a, b) =Ssup {a/]’nz—’—brﬂ cm,n c N} Wtedy
a) G(9,16)=1/24 b) G(16,25)=1/40
¢) ((32,50)=1/80 d) G(25,36)=1/60

3. Niech f,(x)=In(z"+n). Podaj warto$¢ pochodnej.
! _ _ 0 6 / o R
a) f4(2)=80/37 (=25 ) b) fi(2)=8/5 (=1%)

c) fi(1)=4/5 d) f5(1)=5/6
4. Niech f,(x)=arctg(2"). Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) fi(2)=12/65 b) fi(1)=3/2 (=13)

c) f5(2)=4/17 d) f5(1)=1



Egzamin czesé 11 Wersja testu B 31 stycznia 2024 r.

5. Niech f(x)= ¥x. Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu.

a) f@(1)=-80/81 b) f”(1)=10/27
c) f'(1)=-2/9 d) f(1)=1/3
6. Niech f(x) :$37-€x10. Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu.

a) fO0)="777!/74! b) f%5D(0)=557!/52!
¢) f99(0)=997!/96! d) fB30(0)=337!/30!

7. Podaj sume szeregu:

a) i(%— n+\1/§>:2

00 1\" 1 n+1
0 () (1) ) e
ot n n+1
[e'e] 1 n+1 n+2
d 14— — — =4—
) ,;« +n) < Jrn—l—l) ) ©
8. Podaj sume szeregu:
> 1 o0 (_1>n+1
=1/32 b =1/78
a) n*133n / ) 7; 7 /
= (1) = (-
=—1/56 d =—1/100
© ;::1 B5n / ) ;::1 99" /



Egzamin czesé 11 Wersja testu B 31 stycznia 2024 r.

9. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f:R — R zdefiniowa-
nej wzorem f(z)=x’+x+16. Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) ¢'(16)=1 b) ¢'(18)=1/6

c) ¢(14)=1/6 d) ¢(50)=1/81
10. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f:R — R zdefinio-
wanej wzorem f(x)=x®+ 3z —6. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) ¢'(30)=1/30 b) ¢'(134)=1/78

¢) ¢(70)=1/51 d) ¢(8)=1/15

11. Niech ay, i by, beda takimi liczbami, ze prosta okreslona rownaniem
y=arx+by jest styczna w punkcie (k, \/E) do krzywej zdefiniowanej

réwnaniem y = \/z. Wéwczas:

a) CL9:1/6 b9:3/2 b) CL16:1/8 b16:2
C) a4:1/4 b4:1 d) (11:1/2 b1:1/2
12. Niech . (2.2
. e —1—kr—*F

G(k‘)ZJICILI(l) p :
Wéwezas:
a) G(3)=9/2 (=43) b) G(4)=32/3 (=103 )
¢) G(2)=4/3 (=1}) d) G(5)=125/6 (=203 )



Egzamin czesé 11 Wersja testu C 3 stycznia 2024 r.



Egzamin czesé 11 Wersja testu C 3 stycznia 2024 r.

1. Podaj kres gérny zbioru.

2 2
a) sup{m: mmneN A 8T < 32" }:,/5/3
n

2 2
b) sup{: m,nEN A 16m <81n }:\/10g1681:’\/10g23 +1 punkt

2 2
c) sup{: m,neN A 3T L5 }:\/10g35
n

2 2
d) sup{m: m,neN A 2" 16" }:2
n

: mn
2. Niech G(a, b) =sup {amZ—{—an: m,n € N}. Wtedy:
a) G(32,50)=1/80 b) G(16,25)=1/40
c) G(9,16)=1/24 d) G(25,36)=1/60

3. Niech f,(x)=In(z"+n). Podaj warto$¢ pochodnej.
! _ / _ 13
a) fi(1)=4/5 b) fi(2)=8/5 (=1%)

¢) f5(2)=80/37 (=257 ) d) f5(1)=5/6

4. Niech f,(x)=arctg(z"). Podaj wartos¢ pochodnej.
2) }(2)=12/65 b) f(2)=4/17

¢) fi(1)=3/2 (=13) d) f1)=1



Egzamin czesé 11 Wersja testu C 3 stycznia 2024 r.

5. Niech f(x)= ¥x. Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu.

a) f'(1)=-2/9 b) f(1)=1/3

¢) fW(1)=-80/81 d) f"(1)=10/27

10
6. Niech f(x)=2""-¢? . Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu.

a) fT0)="777!/74! b) fB550(0)=55T7!/52!

¢) f99(0)=997!/96! d) fB30(0)=337!/30!

7. Podaj sume szeregu:

a) i(%— ”+\1/3>:4

0 S (1) () ) 2

c) i(%— n+\1/§):2

00 1 n+1 1 n+2
d 14— —(1+—— =4—
) ;(( +n) ( +n—|—1> ) ©
8. Podaj sume szeregu:
2
= (=1)" <, (—1)" !
=—1/100 b =1/78
) 2 oo / D D T
< (~1)" S
) Y. =—1/56 d) > ——=1/32
n=1 55n n:13 n



Egzamin czesé 11 Wersja testu C 3 stycznia 2024 r.

9. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f:R — R zdefiniowa-
nej wzorem f(z)=x’+x+16. Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) ¢'(16)=1 b) ¢'(50)=1/81

o) g(14)=1/6 Q) ¢(18)=1/6
10. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f:R — R zdefinio-
wanej wzorem f(x)=x®+ 3z —6. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) ¢'(8)=1/15 b) ¢'(134)=1/78

¢) ¢(70)=1/51 d) ¢'(30)=1/30

11. Niech ay, i by, beda takimi liczbami, ze prosta okreslona rownaniem
y=arx+by jest styczna w punkcie (k, \/E) do krzywej zdefiniowanej

réwnaniem y = \/z. Wéwczas:

a) CL16:1/8 b16:2 b) a4:1/4 b4:1
C) a1:1/2 b1:1/2 d) (19:1/6 b9:3/2
12. Niech . (2.2
. e —1—kr—*F

G(k) = lim . .
Woéwezas:
a) G(4)=32/3 (=10%) b) G(5)=125/6 (=203 )
¢) G(2)=4/3 (=1}) d) G(3)=9/2 (=4})



Egzamin czesé 11 Wersja testu D s stycznia 2024 r.



Egzamin czesé 11 Wersja testu D s stycznia 2024 r.

1. Podaj kres gérny zbioru.

2 2
a) sup{m: m,neN A 16" < 81" }:\/log1681 :’\/10g23 +1 punkt
n

2 2
b) sup{m:m,nGN A 3L 5M }:\/10g35
n
2 2
c) sup{m:m,nEN A 216" }:2
n

2 2
d) sup{m:m,neN A 8L 32M }: 5/3
n

. mn
2. Niech G(a, b) =Ssup {a/]’nz—’—brﬂ cm,n c N} Wtedy
a) G(32,50)=1/80 b) G(9,16)=1/24
¢) G(25,36)=1/60 d) G(16,25)=1/40

3. Niech f,(x)=In(z"+n). Podaj warto$¢ pochodnej.
! _ _ 0 6 / o R
a) f5(2)=80/37 (=25 ) b) fi(2)=8/5 (=1%)

c) f5(1)=5/6 d) fi(1)=4/5
4. Niech f,(x)=arctg(2"). Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) fi(2)=12/65 b) fi(1)=3/2 (=13)

c) f5(1)=1 d) f3(2)=4/17



Egzamin czesé 11 Wersja testu D s stycznia 2024 r.

5. Niech f(x)= ¥x. Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu.

a) f'(1)=-2/9 b) f(1)=1/3
c) f"(1)=10/27 d) f@(1)=-80/81

10
6. Niech f(x)=2""-¢? . Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu.

a) fT0)="777!/74! b) fB550(0)=55T7!/52!

¢) f99(0)=997!/96! d) fB30(0)=337!/30!

7. Podaj sume szeregu:

d) i(%— "/3) =2

n=1

8. Podaj sume szeregu:

2

a) i_o:(_géln =—1/100 b) 2(_717)? —1/178
c) i<;512n:—1/56 d) 2?)1”:1/32



Egzamin czesé 11 Wersja testu D s stycznia 2024 r.

9. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f:R — R zdefiniowa-
nej wzorem f(z)=x’+x+16. Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) ¢'(50)=1/81 b) ¢'(14)=1/6

o) ¢(16)=1 Q) ¢(18)=1/6
10. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f:R — R zdefinio-
wanej wzorem f(x)=x®+ 3z —6. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) ¢'(30)=1/30 b) ¢(8)=1/15

¢) ¢(134)=1/78 d) ¢(70)=1/51

11. Niech ay, i by, beda takimi liczbami, ze prosta okreslona rownaniem
y=arx+by jest styczna w punkcie (k, \/E) do krzywej zdefiniowanej

réwnaniem y = \/z. Wéwczas:

a) CL16:1/8 b16:2 b) (19:1/6 b9:3/2
C) a1:1/2 b1:1/2 d) a4:1/4 b4:1
12. Niech . (2.2
. e —1—kr—"F

G(k‘)ZJICILI(l) p )
Woéwezas:
a) G(5)=125/6 (=203) b) G(4)=32/3 (=103 )
¢) G(3)=9/2 (=4}) d) G(2)=4/3 (=1})



