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KOLOKWIUM nr 8, 16.06.2023, godz. 8:15-10:30

Zadanie 19 . (10 punktéw)
Obliczy¢ wartosé¢ catki oznaczonej
2w
/cos dx -cos8x-cos 13z dx .
0
Doprowadzi¢ wynik do postaci w-7, gdzie w liczba wymierna.

Rozwigzanie:
Uzyjemy liczb zespolonych do wyprowadzenia odpowiedniej tozsamosci trygonometrycz-
nej.
Przyjmijmy z =cosx+isinx, co daje
n . n . 2Nz
2" =cosnx+isinnz, z " =cosnx —isinnz, cosnx = 5

Przy tych oznaczeniach otrzymujemy:
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Teraz mozemy obliczy¢ dana w zadaniu catke (zauwazenie, ze catka z cosinusa po pel-
nym okresie jest zerem, pozwala wydatnie uproscié¢ obliczenia):
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Odpowiedz: Podana catka oznaczona ma wartosé¢ /2.

Kolokwium 8 -1- Rozwigzania



Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2022/23

Zadanie 1 0. (10 punktéw)
Obliczy¢ wartosé¢ catki oznaczonej

/9 dx
, 22—122+39°
Pamieta¢ o uproszczeniu wyniku.
Rozwigzanie:
Przeksztatcamy funkcje podcatkows
9

/ dx _/9 dx
J a2 =12c+39 ) (x—6)2+3’

a nastepnie wykonujemy podstawienie t =2 —6 oraz s= \;gz
/9 dz _/3 dt _/3 dt _‘/3\/3613_1.73 ds
J (x=62+3 /243 3-( t3>2+3_1/ﬁ 352+3_\/§1/ﬁ s2+1
_ 1 actes Yoo .(W_W>:1.7TJV?
V3 /3 V3 \3 6 36 18
Odpowiedz: Podana caltka oznaczona ma warto$é W.18 3.
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