Kolokwium 4 (AM2 22/23)  Wersja testu A 20 kwietnia 2023 1.



Kolokwium 4 (AM2 22/23)

Wersja testu A 20 kwietnia 2023 r.

1. Podaj wartos¢ calki oznaczonej.

10

) /]w—l]d:vzzll
0

10
c) /|x—3|dx:29

0

/b dx
x-lnz

zej jeden symbol "In”.

2. Niech C(a, b) =

a) C(2,128)=1In7

c) C(3,81)=2:-In2=1n4

3. Podaj wartos¢ granicy.

35n 1
a) Jim. > %:ln7
k=5n+1
Tn
c) lim » - =Inll
k=Tn+1

4. Podaj wartos¢ granicy.

120 4
a) lim —=14
O = Ten+1 kn
25n
1
c) lim ——=6
N0 S VN

10

b) /]m—2|dx:34
0

10
d) /\x—4|dm=26

0

Podaj w postaci zawierajacej co najwy-

b) C(5,125)=1In3

d) C(2,4)=In2

25n 1
b) lim > —=In5
T k=Bnt1 k
21n 1
d) lim > —=In3
n—>ook:7n+1 k
In 1
b) lim Y ——=4
n*)ook:nJrl kn
' 49n 1
d) lim —=8
T on1 V kN



Kolokwium 4 (AM2 22/23)  Wersja testu A 20 kwietnia 2023 1.

5. Dla danych n, k podaj takie m > k, ze krzywa o réwnaniu y = 2*

dzieli obszar
{(z,y): 0<z<1 A 2™ <y<a"}

na dwa obszary o rownych polach.

a) n=1, k=2, m=5 b) n=5, k=9, m=29
c) n=2, k=3, m=5 d) n=9, k=14, m=29
6NihC()—7 9 Wedy:
. Niec a —a 2l edy:
a) C(V3)=m/6 b) C(1)=m/4
¢) C(0)=m/2 d) C(1/v3)=mn/3
, T 60dr . Lo .
7. Niech C(a)_/:mmox' Podaj w postaci zawierajacej co naj-

wyzej jeden symbol ”In”.

a) C(1)=In11 b) C(15)=1n3
¢) C(8)=2-In2=1In4 d) C(5)=In5

o0 nd
8. Niech C(n):/ rar Dla danego n podaj takie k+#n,

) x22+x11+1'
70 C(k) = C(n).

a) n=7, k=13 b) n=5, k=15

c) n=3, k=17 d) n=2, k=18



Kolokwium 4 (AM2 22/23)  Wersja testu A 20 kwietnia 2023 1.

9. Podaj w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci parametru p,
dla ktérych podana catka niewlasciwa jest zbiezna. Bardzo starannie
pisz nawiasy okreslajace przynaleznos¢ koncow do przedziatu.

oo oo

dz, (3/4,21/4) dz, (1/2,7/2)

x
Vad+a3

0

xp

a e —

) 0/ VB 427

Toar P

) /+d (1,3) 9 /\/T

10. Wykres funkcji ciagtej far:[0, 00) =R tworza ramiona trojka-

tow rownoramiennych w okolicy argumentéw naturalnych, a poza tym
funkcja f jest zerowa. Doktadniej:

F(0)=0, f(n)=2", f(nizjlw) 0 dlane{1,23,. .},

a pomiedzy podanymi wyzej punktami funkcja f jest liniowa. Podaj
wartos¢ catki niewtasciwej:

) / for(z) dr =162 b) / Faolw) dz=1/30

dz, (2/3,13/3)

7f8 )dzr=1/6 /f16 Ydr=1/14

11 (ZAD. DODATKOWE) Przy oznaczemach jak w zadaniu 10
podaj wartos¢ catki niewtasciwej:

a) /(f64(m)>2dx:1/45 b) /(fg(x))dezl/?)

0

o) [(fis@) de=1/9 Q) [ (@)’ de=1/21
0 0
12. (ZAD. DODATKOWE) Przy oznaczeniach jak w zadaniu 10

podaj wartos¢ caltki niewtasciwej:
o

a) /(f32( ))3dl’:1/12 7f32 dx:1/5
/ fea( d$=1/15 /ooflfs d:v—l/4



Kolokwium 4 (AM2 22/23) Wersja testu B 20 kwietnia 2023 1.



Kolokwium 4 (AM2 22/23)

Wersja testu B 20 kwietnia 2023 1.

1. Podaj wartos¢ calki oznaczonej.

10

a) /]x—3]d:v:29
0

10
c) /|x—1|dx:41

0

/b dx
x-lnz

zej jeden symbol "In”.

2. Niech C(a, b) =

a) C(2,4)=In2

¢) C(2,128)=In7

3. Podaj wartos¢ granicy.

7n
a) lim Y —=Inll
T k=T
25n 1
¢) lim > —=In5
n—>ook:5n+1

4. Podaj wartos¢ granicy.

120 4
a) lim —=14
O = Ten+1 kn
25n
1
c) lim ——=6
N0 S VN

10

b) /]m—2|dx:34
0

10
d) /\x—4|dm=26

0

Podaj w postaci zawierajacej co najwy-

b) C(3,81)=2-ln2=1n4

d) C(5,125)=In3

35n 1
b) lim > —=In7
[y M) k
21n 1
d) lim > —=In3
n—>ook:7n+1 k
) 49n 1
b) lim —— =8
" Lo VRN
% 1
d) lim —— =1
7fL*M)Ok:n—i—l kn



Kolokwium 4 (AM2 22/23) Wersja testu B 20 kwietnia 2023 1.

5. Dla danych n, k podaj takie m > k, ze krzywa o réwnaniu y = 2*

dzieli obszar
{(z,y): 0<z<1 A 2™ <y<a"}

na dwa obszary o rownych polach.

a) n=9, k=14, m=29 b) n=5, k=9, m=29
c) n=2, k=3, m=5 d) n=1, k=2, m=5
6NihC()—7 9 Wedy:
. Niec a —a 2l edy:
a) C(1)=m/4 b) C(1/V3)=mn/3
¢) C(V3)=m/6 d) C(0)=m/2
, T 60dx . L .
7. Niech C(a):/:mmox' Podaj w postaci zawierajacej co naj-

wyzej jeden symbol ”In”.

a) C(1)=In11 b) C(15)=1n3
c) C(5)=Inb5 d) C(8)=2-ln2=1In4

[o¢] nd
8. Niech C(n):/ rar Dla danego n podaj takie k+#n,

) x22+x11+1'
70 C(k) = C(n).

a) n=2, k=18 b) n=5, k=15

c) n=3, k=17 d) n=7, k=13



Kolokwium 4 (AM2 22/23) Wersja testu B 20 kwietnia 2023 1.

9. Podaj w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci parametru p,
dla ktérych podana catka niewlasciwa jest zbiezna. Bardzo starannie
pisz nawiasy okreslajace przynaleznos¢ koncow do przedziatu.

oo o0

dx, (1/2,7/2) dz, (2/3,13/3)

P T

a e — v

) 0/‘/969 P ) Y16 1 45
TP Toap

¢) 0/I4+x2 dr, (1,3) d) 0/4 ——

10. Wykres funkcji ciagtej far:[0, 00) =R tworza ramiona trojka-

tow rownoramiennych w okolicy argumentéw naturalnych, a poza tym

funkcja f jest zerowa. Doktadniej:

F(0)=0, f(n)=2", f(nizjlw) 0 dlane{1,23,..},

a pomiedzy podanymi wyzej punktami funkcja f jest liniowa. Podaj
wartosé¢ catki niewtasciwej:

dz, (3/4,21/4)

) / fro(z) de=1/14 b) / for(z) de=1/62
o) [ fila) dr=1/30 Q) [ o) de=1/6

0 0
11. (ZAD. DODATKOWE) Przy oznaczeniach jak w zadaniu 10

podaj wartos¢ catki niewtasciwej:
[e.e] oo

a) /(f32(x>)2dx:1/21 b) /(f64(x))2da::1/45
¢) /(f16(x))2dx:1/9 d) /(fg(x))de:1/3

0 0
12. (ZAD. DODATKOWE) Przy oznaczeniach jak w zadaniu 10
podaj wartos¢ caltki niewtasciwej:

a) /(f32( ))3dl’:1/12 7f32 dx:1/5

0
/f16 da:=1/4 (f64:)3> dr=1/15
0



Kolokwium 4 (AM2 22/23)  Wersja testu C 20 kwietnia 2023 1.



Kolokwium 4 (AM2 22/23)

Wersja testu C 20 kwietnia 2023 1.

1. Podaj wartos¢ calki oznaczonej.

10

a) /]x—3]d:v:29
0

10
c) /|x—4|dx:26

0

/b dx
x-lnz

zej jeden symbol "In”.

2. Niech C(a, b) =

a) C(2,128)=1In7

¢) C(2,4)=In2

3. Podaj wartos¢ granicy.

25m
a) lim Y —=Inb
T k=sn41
7n
¢) lim > —=Inll
n—>ook:7n+1

4. Podaj wartos¢ granicy.

1200
a) lim —=14
"m0 tent1 VAN
] 49n 1
c) lim — =38
0 Song1 VN

10

b) /]m—1|dx:41
0

10
d) /\x—2|dx=34

0

Podaj w postaci zawierajacej co najwy-

b) C(3,81)=2-ln2=1n4

d) C(5,125)=In3

35n 1
b) lim > —=In7
[y M) k
21n 1
d) lim > —=In3
n—>ook:7n+1 k
) 25n 1
b) lim —=6
o a1 Vkn
% 1
d) lim —— =1
7fL*M)Ok:n—i—l kn



Kolokwium 4 (AM2 22/23)  Wersja testu C 20 kwietnia 2023 1.

5. Dla danych n, k podaj takie m > k, ze krzywa o réwnaniu y = 2*

dzieli obszar
{(z,y): 0<z<1 A 2™ <y<a"}

na dwa obszary o rownych polach.

a) n=2, k=3, m=5 b) n=1, k=2, m=5
c) n=9, k=14, m=29 d) n=5 k=9, m=29
6NihC()—7 9 Wedy:
. Niec a —a 2l edy:
a) C(1)=m/4 b) C(1/V3)=mn/3
¢) C(V3)=m/6 d) C(0)=m/2
, T 60dx . L .
7. Niech C(a):/:mmox' Podaj w postaci zawierajacej co naj-

a
Y

wyzej jeden symbol ”In”.
a) C(15)=1n3 b) C(5)=In5
¢c) C(1)=In11 d) C(8)=2-ln2=1In4

o0 nd
8. Niech C(n):/ rar Dla danego n podaj takie k+#n,

) x22+x11+1'
70 C(k) = C(n).

a) n=7, k=13 b) n=5, k=15

c) n=3, k=17 d) n=2, k=18



Kolokwium 4 (AM2 22/23)  Wersja testu C 20 kwietnia 2023 1.

9. Podaj w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci parametru p,
dla ktérych podana catka niewlasciwa jest zbiezna. Bardzo starannie
pisz nawiasy okreslajace przynaleznos¢ koncow do przedziatu.

oo o0

dx, (1/2,7/2) dz, (3/4,21/4)

P T

a e — v

) 0/‘/969 P ) Y25 T
TP Toap

10. Wykres funkcji ciagtej far:[0, 00) =R tworza ramiona trojka-

tow rownoramiennych w okolicy argumentéw naturalnych, a poza tym

funkcja f jest zerowa. Doktadniej:

F(0)=0, f(n)=2", f(nizjlw) 0 dlane{1,23,..},

a pomiedzy podanymi wyzej punktami funkcja f jest liniowa. Podaj
wartosé¢ catki niewtasciwej:

) / fola) de=1/6 b) / for(z) de=1/62

dz, (2/3,13/3)

/f32 )dx=1/30 /f16 Ydr=1/14

11 (ZAD. DODATKOWE) Przy oznaczemach jak w zadaniu 10
podaj wartos¢ catki niewtasciwej:

a) /(f64(m)>2dx:1/45 b) /(f16(x))2dx:1/9

¢) /(fg(a:)>2d:c:1/3 d) /(fgz(x))de:um

0 0
12. (ZAD. DODATKOWE) Przy oznaczeniach jak w zadaniu 10
podaj wartos¢ caltki niewtasciwej:

)/(f32( )) de=1/5 b) /(f64(x))4dx:1/15

/ fi6(z dx:1/4 d) /oo(f32(:1:)>3d:1::1/12



Kolokwium 4 (AM2 22/23)  Wersja testu I 20 kwietnia 2023 r.



Kolokwium 4 (AM2 22/23)

Wersja testu D 20 kwietnia 2023 1.

1. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej.

10

) /]w—l]d:vzzll
0

10
c) /|x—2|dx:34

0

/b dx
x-lnz

zej jeden symbol "In”.

2. Niech C(a, b) =

a) C(2,128)=1In7

¢) C(5,125)=1In3

3. Podaj wartos¢ granicy.

7n
a) lim Y —=Inll
T k=T
21n 1
¢) lim > —=In3
n—>ook:7n+1 k

4. Podaj wartos¢ granicy.

12In 4
=14

lim —_— =
k=16n+1 kn

n—

a)

%”: 1
c) lim — =4
ni}ook:n—‘rl kn

10

b) /]m—4|dx:26
0

10
d) /\x—3|dx=29

0

Podaj w postaci zawierajacej co najwy-

b) C(2,4)=In2

d) C(3,81)=2-In2=1n4

35n 1
b) lim > —=In7
[y M) k
25n 1
d) lim > —=In5
n—>ook:5n+1 k
) 49n 1
b) lim —=38
o Son1 VN
) 25n 1
d) lim ——=6
0 S VN



Kolokwium 4 (AM2 22/23)  Wersja testu I 20 kwietnia 2023 r.

5. Dla danych n, k podaj takie m > k, ze krzywa o réwnaniu y = 2*

dzieli obszar
{(z,y): 0<z<1 A 2™ <y<a"}

na dwa obszary o rownych polach.

a) n=2, k=3, m=5 b) n=1, k=2, m=5
¢c) n=5 k=9, m=29 d) n=9, k=14, m=29
6NihC()—7 9 Wedy:
. Niec a —a 2l edy:
a) C(1)=m/4 b) C(1/V3)=mn/3
¢) C(V3)=m/6 d) C(0)=m/2
, T 60dx . L .
7. Niech C(a)_/mc' Podaj w postaci zawierajacej co naj-

wyzej jeden symbol ”In”.

a) C(8)=2-ln2=1n4 b) C(15)=1n3
c) C(5)=In5 d) C(1)=In11

[o¢] nd
8. Niech C(n):/ rar Dla danego n podaj takie k+#n,

) x22+x11+1'
70 C(k) = C(n).

a) n=7, k=13 b) n=5, k=15

c) n=3, k=17 d) n=2, k=18



Kolokwium 4 (AM2 22/23)  Wersja testu I 20 kwietnia 2023 r.

9. Podaj w postaci przedziatu zbiér wszystkich wartosci parametru p,
dla ktérych podana catka niewlasciwa jest zbiezna. Bardzo starannie

pisz nawiasy okreslajace przynaleznos¢ koncow do przedziatu.
oo oo

P
dr, (3/4,21/4) b) /x‘ia:?d‘r’ (1, 3)
0

xp
a e —
) 0/ VB + 57

dr, (1/2,7/2) dr, (2/3,13/3)

xP T P
) [T ) [
10. Wykres funkcji ciagtej far:[0, 00) =R tworza ramiona trojka-
tow rownoramiennych w okolicy argumentéw naturalnych, a poza tym
funkcja f jest zerowa. Doktadniej:

F(0)=0, f(n)=2", f(nizjlw) 0 dlane{1,23,..},

a pomiedzy podanymi wyzej punktami funkcja f jest liniowa. Podaj
wartos¢ catki niewtasciwej:

a) /f16(x) dr=1/14 b) /fg(x) dr=1/6

/f64 )dx=1/62 /f32 )dx=1/30

11 (ZAD. DODATKOWE) Przy oznaczemach jak w zadaniu 10

podaj wartos¢ catki niewtasciwej:
[e.e] o0

a) /(f64(m)>2dx:1/45 b) /(f32(x))2da::1/21
¢) /(fg(a:)>2d:c:1/3 d) /(f16(:c))2dx:1/9

0 0
12. (ZAD. DODATKOWE) Przy oznaczeniach jak w zadaniu 10
podaj wartos¢ caltki niewtasciwej:

a) /(f64< ))4dl’:1/15 7f32 dx:1/5
/ fa( d$=1/12 /ooflfs d:v—l/4



