Egzamin czesé 11 Wersja testu A 21 czerwea 2023 1.



Egzamin czesé 11 Wersja testu A 21 czerwea 2023 1.

1. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej.

10

dzx B
/ V8xr—+1 N

16

a) 2

dx
s vVor—+1

2. Podaj wartos¢ catki oznaczonej.

c) =16/5

1
dx
——=6/13
2) 0/ T
c) fdx—ﬁ
/ V2r+1
3. Niech \
3dz
Cla, b :/ .
(a,b) x2+6x

a

Podaj w postaci In">, gdzie NWD(m, n) = 1.

3
a) C(3,18)=In

7
c) C(8,21)= lng

8
dx
b /7:8 5
) J v10x+1 /
d) /5dx—1
, \/1611:—1-1_

2
dx
b /7 —12/13
) ) J13x+1 /

5

7
d) C(1,21)=Ing

b
dx
4. Niech C'(a, b) = /f Podaj w postaci zawierajacej co najwyzej
x-Inx

jeden symbol "In”.
a) C(V/3,81)=1In44

c) C(\S/ﬁ, 64) =1n30

b) C(¥2,16) =In12

d) C(V/3,27) =n21



Egzamin czesé 11 Wersja testu A 21 czerwea 2023 1.

5. Podaj warto$¢ calki oznaczonej, gdzie {.} oznacza cze$¢ utamkowa.

127

a) / (o}~ {2} de=1/6 b) / (2} — {2} de =20

666

¢) / (2} — {2)2dzr =10 d) / (2} — {2)? dzr =100

6. Podaj wartos¢ catki oznaczonej, gdzie {.} oznacza cze$é utamkowa.

666 127

) / (2}? — {2} dz =50 b) / (2}~ {2} de =10

¢) /{x}2—{x}3 dr=1/12 d) /{x}2 {2V dr=5

7. Podaj wartos$¢ granicy.

n k’d 4n ]{35
a) lim» \/—==2/5 b) lim » 4/—=64/5
=V = Y
100n k’?’
¢) lim > 4/— =40000 lim Z =62/5
n_)ookzl n’ nﬁoolc n+1
8. Podaj wartos¢ granicy.
1000n 2 8n 3 k’2
a) lim Z =60 000 lim =93/5
n—oo nﬂook n—‘,—]_
k:2 k2
0 Jin [ ~96/5 O Jm 3 =s/s

9. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka hczb@ wymierng w,
ze arctgn +arctgw = arctg(2n).

a) n=4, w=4/33 b) n=2, w=2/9
c) n=1, w=1/3 d) n=3, w=3/19
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10. Podaj wartos$¢ catki oznaczonej.

3 3
9 9 9
a) /\/18—$2d$:2~|—: b) /\/9—£B2dI::
0 0
3 3
9-v3 3-v3
c) /\/36—x2dx:;/_+3w d) /\/12—:1:2613:: ;/_—1-271'
0 0

11. (ZADANIE DODATKOWE) Na podstawie znajomosci przy-
blizenia jednej catki podaj przyblizong wartos¢ drugiej catki.

5 3
) /\/25—:1:261:13%2,044 /\/25—x2dx%14,044
4 0
5 7
b) /\/I2+24dx%23,318 /\/x2—24d:m6,682
1 5
5 7
¢) /\/50—x2d:v%25,088 /\/50—x2dam7,088
1 5
5 4
d) /\/25—3:2(13:%5,591 /\/25—x2dx~17,591
3 0

12. (ZADANIE DODATKOWE) Na podstawie znajomosci przy-
blizenia jednej catki podaj przyblizong wartos¢ drugiej catki.

8 7
) /\/65—x2dx%20,137 /\/65—x2dam40,137
4 1
8 4
b) /\/x2—48dx%2,769 /\/:c2+48dm22,231
7 1
8 7
0) /\/x2—15da:%17,760 /\/a;2+15dm34,240
4 1
8 4
d) /\/65—x2da;z2,831 /\/65—x2d:x%22,831
7 1

4
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Egzamin czesé 11 Wersja testu B 21 czerwea 2023 1.

1. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej.

16

dz

——=16/5
&) / vVoxr+1 /

[e=]

2. Podaj wartos¢ catki oznaczonej.

) dz B
J \3/x+1 N

12

1
dx
Y _6/13
) 0/ Tt o/

3. Niech \

C(a, b) = /

a

3dz

Podaj w postaci In">, gdzie NWD(m, n) = 1.

7

5
©) C(4,10)=In

22462

3
b) C(3,18)=In_

7
d) C(1,21)=Ing

b
dx
4. Niech C'(a, b) = /f Podaj w postaci zawierajacej co najwyzej
x-Inx

jeden symbol "In”.
a) C(V/3,81)=In44

c) C(\S/ﬁ, 64) =1n30

b) C(V/3,27) =1n21

d) C(¥2,16) =In12



Egzamin czesé 11 Wersja testu B 21 czerwea 2023 1.

5. Podaj wartos¢ calki oznaczonej, gdzie {.} oznacza cze$¢ utamkowa.

a) / (2}~ {2}? de =100 b) / (2} — {2} de =20

¢) / (2} — {2)2dzr =10 d) / (2} —{2)2dr=1/6

6. Podaj wartos¢ catki oznaczonej, gdzie {.} oznacza cze$é utamkowa.

127

/ (2}~ (&} dr =10 b) 70{:17}2—{:E}3 dz=5

666

1
¢) / (2}~ {2)*dzr =50 d) / (2} — {2} dr=1/12
66 0

7. Podaj wartos$¢ granicy.

o [k g
a) JEE‘O; 5:2/5 b) "152%; 5:64/5
100n k’?’
c) lim Z =62/5 d) lim ) —=40000
k=n+1 k=1
8. Podaj wartos¢ granicy.
k‘2 3n k‘2
a) hmz - =3/5 lim Z - =93/5
3 k2 1000n 2
c) nh—>rgoz =96/5 d) lim Z =60 000

=1
9. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka hczb@ Wymiernq w,
ze arctgn +arctgw = arctg(2n).

a) n=2, w=2/9 b) n=3, w=3/19
¢c) n=1, w=1/3 d) n=4, w=4/33



Egzamin czesé 11 Wersja testu B 21 czerwea 2023 1.

10. Podaj wartos$¢ catki oznaczonej.

3 3
3-v3 9 9
a) /v12—x2dm=;/_+2w b) /\/18—x2d93:2+:
0 0
; 97 2 9.3
c) /\/9—x2d3::4 d) /\/36—:1:2613:': 2 +3m
0 0

11. (ZADANIE DODATKOWE) Na podstawie znajomosci przy-
blizenia jednej catki podaj przyblizong wartos¢ drugiej catki.

5 4
) /\/25—3:261:13%5,591 /\/25—x2d:1:%17,591
3 0
5 3
b) /\/25—x2dx%2,044 /\/25—:52619;%14,044
4 0
5 7
¢) /\/50—x2d:v%25,088 /\/50—x2dam7,088
1 5
5 7
d) /\/x2+24dx~23,318 /\/x2—24dx%6,682
1 5

12. (ZADANIE DODATKOWE) Na podstawie znajomosci przy-
blizenia jednej catki podaj przyblizong wartos¢ drugiej catki.

8 7
) /\/65—352 dz ~ 20,137 /\/65—.752 dz ~ 40,137
4 1
8 4
b) /\/x2 I8 da ~ 2,769 /\/:c2+48 dr ~ 22,231
1
78 4
¢) /\/65—1;2 dz ~2,831 /\/65—:(;2 dr ~ 22,831
7 1
8 7
d) /\/:ﬁ ~15 de ~ 17,760 /\/$2+ 15 dz ~ 34,240
4 1

4
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Egzamin czesé 11 Wersja testu C 21 czerwea 2023 1.

1. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej.

16

dz

&) / vVoxr+1

~16/5

) /5 dx 1
C —_—
5V 16z +1
2. Podaj wartos¢ catki oznaczonej.
1
dx
—=6/13
2) 0/ TEs il

26

dx B
J \S/Jf—l—l N
3. Niech

c) 12

b

C(a, b) = /

a

3dz

Podaj w postaci In">, gdzie NWD(m, n) = 1.

5

7
c) C(8,21)= lng

22462

10

dz

b — =2
) ; V8r+1

8
dx
Ry A
) J V10x+1 /

13

dx

b - —6
) ) J2x+1

2
dx
d /7:12 13
) ) J13r+1 /

3
b) C(3,18)=In_

7
d) C(1,21)=Ing

b
dx
4. Niech C'(a, b) = /f Podaj w postaci zawierajacej co najwyzej
x-Inx

jeden symbol "In”.
a) C(V/3,81)=In44

¢) C(V/3,27) =n21

b) C(V/2,64)=1n30

d) C(¥2,16) =In12



Egzamin czesé 11 Wersja testu C 21 czerwea 2023 1.

5. Podaj wartos¢ calki oznaczonej, gdzie {.} oznacza cze$¢ utamkowa.

60

a) / (2} — {2} de =10 b) / (o}~ {2} dr=1/6

0
666 127

¢) / (2} — {2)2 dz =100 d) / (2} — {2} dzr =20

6. Podaj wartos¢ catki oznaczonej, gdzie {.} oznacza cze$¢ utamkowa.

127

/ (2}~ (&} dr =10 b) 70{:17}2—{:E}3 dz=5

666

1
¢) / (2}~ {2)*dzr =50 d) / (2}~ {2)3dr=1/12
66 0

7. Podaj wartos$¢ granicy.

4n 3 4n k3
a) lim ) y/—=64/5 b) lim > 4/—=62/5
e Y n ey TR
¢) lim» 4/—==2/5 d) lim Y 4/— =40000
=V R L
8. Podaj wartos¢ granicy.
1000n 2 8n 3 k’2
a) lim Z =60 000 lim =93/5
n—oo nﬂook n—‘,—]_
k;2 k2
0 Jin [ ~96/5 O Jm 3 =s/s

9. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka hczb@ wymierng w,
ze arctgn +arctgw = arctg(2n).

a) n=2, w=2/9 b) n=4, w=4/33
c) n=1, w=1/3 d) n=3, w=3/19



Egzamin czesé 11 Wersja testu C 21 czerwea 2023 1.

10. Podaj wartos$¢ catki oznaczonej.

3 3
9-v3 9 9
a) /V36—$2d$:2\/_+37r b) /\/18—1’2&!93:24—;r
0 0
/ 97 3 3.3
c) /\/9—x2d3::4 d) /\/Wdﬂ:‘: 2 +27m
0 0

11. (ZADANIE DODATKOWE) Na podstawie znajomosci przy-
blizenia jednej catki podaj przyblizong wartos¢ drugiej catki.

5 3
) /\/25—:1:261:13%2,044 /\/25—x2dx%14,044
4 0
5 7
b) /\/50—x2dx%25,088 /\/50—x2dm7,088
1 5
5 7
¢) /\/x2+24dxz23,318 /\/x2—24dxz6,682
1 5
5 4
d) /\/25—3:2(13:%5,591 /\/25—x2dx~17,591
3 0

12. (ZADANIE DODATKOWE) Na podstawie znajomosci przy-
blizenia jednej catki podaj przyblizong wartos¢ drugiej catki.

8 4
) /\/x2—48dm2,769 /\/x2+48dx%22,231
7 1
8 7
b) /\/x2—15d;1:%17,760 /\/x2+15da:%34,240
4 1
8 4
¢) /\/65—a;2dam2,831 /\/65—x2d;m22,831
7 1
8 7
d) /\/65—3:%&%20,137 /\/65—x2dxz40,137
4 1

4
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Egzamin czesé 11 Wersja testu D 21 czerwea 2023 1.

1. Podaj wartosé¢ calki oznaczonej.

" dz 7 dz
a) [ ——=2 b) /7 =1
/ V8xr—+1 ; 16z+1
8 16
dx dx
—=8/5 d =16/5
°) 0/\/10x—|—1 / ) VETES /
2. Podaj wartos¢ catki oznaczonej.
1 26
dx dx
Y _6/13 b / —12
2) 0/\3/26$+1 / ) ) Vr+1
2 13
dx dx
s —12/13 d / — =
°) 0/\3/13:c+1 / ) J Vor+1
3. Niech \
3dx
C(a, b) = / .
(a,b) ) x2+6x
Podaj w postaci In">, gdzie NWD(m, n) = 1.
7 3
a) C(8,21)= lna b) C(3,18) :lni
7 5
c) C(1,21) :lng d) C(4,10) :lni

b
dx
4. Niech C'(a, b) = /f Podaj w postaci zawierajacej co najwyzej
x-Inx

jeden symbol "In”.

a) C(V/3,81)=1In44 b) C(V/3,27) =In21
¢) C(V2,16) =In12 d) C(¥/2,64) =1n30



Egzamin czesé 11 Wersja testu D 21 czerwea 2023 1.

5. Podaj wartos¢ calki oznaczonej, gdzie {.} oznacza cze$¢ utamkowa.

a) / (2} — {2} de =10 b) / (o}~ {2} dr=1/6

127 666

/ (2} — {2} dzr =20 d) / (2} — {2)? dzr =100

6. Podaj wartos¢ catki oznaczonej, gdzie {.} oznacza cze$é utamkowa.

127

/ (2}~ (&} dr =10 b) 70{:17}2—{:E}3 dz=5

666

1
¢) / (2}~ {2)*dzr =50 d) / (2} — {2} dr=1/12
66 0

7. Podaj wartos$¢ granicy.

100n 3 in /1.3
a) lim Y 4/— =40000 b) lim » |/—=64/5
4n 3 n k’S
c) lim > /—==62/5 d) lim Y 4/—==2/5
TS T e n
8. Podaj wartos¢ granicy.
1000n 2 8n 3 k’2
a) lim Z =60 000 lim Z =93/5
k:2 k2
0 Jin Y/ ~96/5 O Jm 3 =s/s

9. Dla danej liczby naturalnej n podaj taka hczb@ wymierng w,
ze arctgn +arctgw = arctg(2n).

a) n=4, w=4/33 b) n=1, w=1/3
c) n=2, w=2/9 d) n=3, w=3/19
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10. Podaj wartos$¢ catki oznaczonej.

3 3
3-4/3 9-/3
a) /\/12—x2d$:;/_+2w b) /\/36—x2d$:;/_+3w
0 0
/ 9 on ; 9
c) /\/18—x2dx:2+4 d) /\/9—3:'26133':4
0 0

11. (ZADANIE DODATKOWE) Na podstawie znajomosci przy-
blizenia jednej catki podaj przyblizong wartos¢ drugiej catki.

5 3
) /\/25—:1:261:13%2,044 /\/25—x2dx%14,044
4 0
5 4
b) /\/25—@-261:0%5,591 /\/25—552619;%17,591
3 0
5 7
¢) /\/x2+24dxz23,318 /\/x2—24dxz6,682
1 5
5 7
d) /\/50—3:2(13:%25,088 /\/50—95%135%7,088
1 5

12. (ZADANIE DODATKOWE) Na podstawie znajomosci przy-
blizenia jednej catki podaj przyblizong wartos¢ drugiej catki.

8 7
) /\/x2—15dx%17,760 /\/3:2+15da:%34,240
4 1
8 4
b) /\/x2—48dxz2,769 /\/:c2+48dm22,231
7 1
8 7
¢) /\/65—x2dx%20,137 /\/65—x2dx%40,137
4 1
8 4
d) /\/65—x2da;z2,831 /\/65—x2d:x%22,831
7 1

4



