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Zadania do oméwienia na ¢wiczeniach w $rode 7.12.2022.

363. Dobierajac odpowiednig liczbe wymierng dodatnig C' udowodni¢, ze dla kazdej
liczby rzeczywistej dodatniej x zachodza nieréwnosci

C< 8x+7

<—F——<6-C.
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364. Dowies¢, ze rOwnanie cosx =z ma co najmniej jedno rozwigzanie.
365. Dowiesé, ze réwnanie cosz = 22 ma co najmniej dwa rozwigzania.

366. Dowiesc¢, ze réwnanie
2?9 4 = 2023

ma doktadnie jedno rozwiazanie.

367. Dowiedc¢, ze réwnanie
r?=257% cosx

ma co najmniej 10 rozwigzan rzeczywistych.

368. Dowied¢, ze réwnanie
!0 2 = (1,000001)
ma co najmniej jedno rozwiazanie rzeczywiste. Wskaza¢ konkretny (by¢ moze niepo-

trzebnie duzy) przedzial, w ktérym znajduje sie rozwiazanie.

369. Rozwazamy funkcje f:[0, co) — R okreslong wzorem

f(2)= .
Udowodni¢, ze funkcja f nie spetnia warunku Lipschitza!.

370. Udowodni¢, ze funkcja z poprzedniego zadania jest jednostajnie ciggta. W tym
celu udowodni¢, ze dla kazdych x,y > 0 zachodzi nieréwnos¢

[f(@) = Fl<y]z—yl.

371. Dla ktoérych liczb
ne {2, 4,10, 20, 50, 100, 200, 500, 1000, 10°, 10'°, 10%°, 101, 101000}
wykres funkcji
f(z)=2°
przecina wykres funkcji
glx)=a"+4,

jezeli za jednostke na osiach przyjmiemy 1 cm? Przyja¢ promien wszechswiata réwny
10%® cm. Punkty przeciecia wykresow lezace w innych wszech§wiatach nas nie interesuja.

"Méwimy, ze funkcja f spelnia warunek Lipschitza, jezeli istnieje taka stala C, ze dla kazdych x,y€ Dy
zachodzi nieré6wnosc¢

[f (@)= fI<C-le—yl.
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