Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2022/23

Zadania do oméwienia na ¢wiczeniach w srode 23.11.2022.

W pierwszej kolejnoéci nalezy oméwié zadania 266—285.

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé przed éwiczeniami !!!

6. Funkcje.

W kazdym z ponizszych zadan podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym wzorem.
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Lista 6

F@) =y (@—1)(—4)  Dy= .o
F@) = (@=1)-(x—=4)2  Dy= ...
F@) = (@=1)2(x=4)  Dp= ..
F@)=(@2=1)(x—4)  Dy= ...t
Fl@)=@—1)-(22=4)  Dy= ..o
F@)=(@2=1)-(22—=4)  Dp= ..ot
F@) = (@2 =17 (22=4)  Dy= .o
f@)=\(—4) (2=9)(x—16) Dy=....ccceiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiii
F@) = (@=0)"2 (292 (x—16)"" Dy=.........................
F@) = (@@= (=9 (2—16)" Dy=..........................
f@) = (@=0)™ (=92 (x—16)"" Dy=.........................
f@)=(@=4)-(2=9)-(22—16) Dy=.......ccccciiiiiiiiiiiii..
f@)=(@=4)(22=9)-(22—16) Dy=....ceiiiiiiiiiiiiiiiiiai,
f@)=(@2=4) (22=9)- (22—=16) D= ...cc0iririiiiiiaiiiiiiiiai
fl@)=(@2—=4) (22=9)-(2*=16) D= ..ot
f(@)=/(3—logyx) (5—logyx)- (3—logsz) D= .......c.coiiiiiii...
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260. f(x)= \/(3 —logyz)-(2—logsx)-(3—logsx) Dp= ...,

261. f(x):\/(3—10g4x)-(6—10g2x)-(3—10g3m) Dp= ..o
262. f(z)=+Toglogsx Dy= ... o
263.  f(2)=T0gslogor D= ..o
264. f(z)=+/Togslogslogo,x D= ... ..
265. f(z)=+/Togslogologsx D= .. o i

266. f(z)=1log,log,256 D=
267. f(z)=1log,log,log, 256 D=
268. f(z)=1log,log,log,log, 256 Dy=
269. f(z)=1log,log,log,log,log, 256 D=
270. f(z)=log,log,log,log,log,log, 256 Dp=

271. Dana jest taka funkcja f:RR— R, ze dla kazdych liczb rzeczywistych x, y zachodzi
nieréwnosé
[f (@) = f(y)| <10z —y],
a dla kazdych liczb rzeczywistych z, y spelniajacych warunek |z —y| > 10 zachodzi nie-
rownosé
[f (@) = fW)l <lz—yl.
Dowies¢, ze

|£(6) = F(0)] <50.

272. Dana jest funkcja f: R — R spelniajaca warunki
|f(z)— f(y)|<10-|x—y| dla dowolnych z,y € R

oraz
|f(z+5)— f(x)| <5 dla dowolnego z € R.

Udowodni¢ jedna z nastepujacych dwoch nieréwnosci:
|f(8)— f(0)]| <35, (wersja latwiejsza)
|f(8)—f(0)]<30. (wersja trudniejsza)
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273. Dana jest funkcja f:R — R spelniajaca warunki
|f(z)—f(y)|<10-|z—y| dla dowolnych z,y € R

oraz
|f(z4+10)— f(z)| <10 dla dowolnego z € R.

Udowodni¢ jedna z nastepujacych dwdch nieréwnosci:
|f(17)— f(0)| <80, (wersja latwiejsza)
|f(17)— f(0)| <50. (wersja trudniejsza)

274. Dana jest taka funkcja f:R — R, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych z, y

spetniony jest warunek
[f(2) = fy)] < (z—y)*.

Dowies¢, ze wowcezas f jest funkcjg staty.

W kazdym z ponizszych 10 zadan dla podanej liczby a podaj takg liczbe b, ze funkcja
f:R—R okre$lona wzorem
f(z)=alz|+bx

spelnia dla kazdej liczby rzeczywistej = réwnosé f(f(x))=u=z, czyli jest odwrotna do samej
siebie.

275. a=1, b= ............ 276. a=-—1, b=............
277. a=2, b=............ 278. a=-2, b=............
279. a=3, b=............ 280. a=-3, b= ... ... ...
281. a=3/4, b= .......... 282. a=-3/4, b= ..........
283. a=4/3, b= .......... 284. a=-4/3, b= ..........

285. Wiadomo, ze istnieje wzajemnie jednoznaczna odpowiednio$¢ miedzy podanymi
nizej wzorami i wykresami funkeji na kolejnych stronach. W kazdym z zadan 285.a-285.j
podaj numer rysunku, na ktérym znajduje sie wykres funkcji f zdefiniowanej podanym
wzorem.

Przypomnienie: {y} oznacza cze$¢ utamkowa liczby y.

285.a. f(z)={|z]}  ......... 285.b. f(z)={z}>  .........
285.c. f(z)={|z|}> ........ 285.d. f(z)=\{z}  ........
285.e. f(z)=\/{|z]} ........ 285.f. f(z)={\/lz[} ........
285.g. f(x)={{z}  ........ 285.h. f(x)={vz}  ........
285.i. f(z)={z}" ... 285.j. f(x)={|z]}* .........
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