Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2022/23

Kolokwium nr 6: wtorek 24.01.2023, godz. 10:15-11:45, material zad. 1-536.

Zadania do oméwienia na ¢wiczeniach w poniedziatek 23.01.2023.

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé przed éwiczeniami !!!

513. Uzupehi¢ znakami " <” lub 7 >":
LEMAT: Niech a bedzie liczba rzeczywista i niech f,g:R — R bedg takimi funkcjami
rézniczkowalnymi, ze f(a) = g(a).
Jezeli dla kazdego x > a zachodzi nieréwnosé f'(z) < ¢'(x), to dla dowolnego = > a praw-
dziwa jest nieréwnos¢ f(z) ..... g(x).
Jezeli dla kazdego = < a zachodzi nieréwnosé f'(z) < ¢'(z), to dla dowolnego = < a praw-
dziwa jest nieréwnosé¢ f(z) ..... g(x).

514. Uzupeki¢ znakami 7 <” lub 7 >":
LEMAT: Niech a bedzie liczbg rzeczywista i niech f,g: R — R beda takimi funkcjami
dwukrotnie rézniczkowalnymi, ze f(a)=g(a) oraz f'(a)=g¢'(a).
Jezeli dla kazdego = > a zachodzi nier6wnosé f”(x) < g¢”(z), to dla dowolnego z > a praw-
dziwa jest nieréwnosé f(z) ..... g(x).
Jezeli dla kazdego « < a zachodzi nieréwnosé¢ f”(z) < ¢"(z), to dla dowolnego = < a praw-
dziwa jest nieréwnosé f(z) ..... g(x).

515. Uzupehié¢ znakami 7 <” lub 7 >":
LEMAT: Niech a <b beda liczbami rzeczywistymi i niech f,g:R — R bedg takimi funk-
cjami dwukrotnie rézniczkowalnymi, ze f(a)=g(a) oraz f(b)=g(b).
Jezeli dla kazdego z € (a, b) zachodzi nieréwnosé¢ f”(z) < g¢”(x), to dla dowolnego

z € (a, b) prawdziwa jest nieréwnosé¢ f(z) ..... g(z).
Jezeli dla kazdego z € (a, b) zachodzi nieréwnosé¢ f”(z) > ¢"(x), to dla dowolnego
z € (a, b) prawdziwa jest nieréwnosé f(z) ..... g(x).

Wstawi¢ znak ”<” albo ”>" i udowodni¢ powstata nieréwnos¢:

516. ¢* .......... 1+zdlaz>0
517. ¢" .......... 1+2xdlal0<ax<1
12
518. ¢* .......... 1+$+§ dla >0
519. ¢* .......... l+z+22dlad<z<1
2 3
520. ¢ ool 1+x+%+% dla >0

Lista 13 - 54 - Strony 54-55



Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2022/23

521. In(x+1) .......... x dlaz>0
72
522. In(z+1) oo Y dla >0
523. In(z+1) .......... rdla-1<z<0
72
524. In(z+1) .o Y dla —1<x <0
x>
525. In(z+1) .......... a:—?—i—g dla >0
r?  2?
526. In(z+1) ......... x—?—i-g dla 1<z <0
527. n(x+1) wooe...... g dla 0 <z <2
528. arctgr .......... xdla x>0
529. arctgr .......... %SC dlad<z <1
530. sinzx .......... xdla x>0
72
531. coSx .......... 1—3 dla x>0
23
532. sinz .......... x—g dla x>0
2?7t
533. cosT .......... 1l——+—dl
cosx 5 + 21 ax>0
. 2x T
534. sinx .......... dlad<z< =
s 2
. 3w s
535. sinw .......... dlad<z<—
s 6

536. Wyznaczy¢ liczbe naturalng k oraz liczby wymierne a i b, dla ktorych prawdziwe
jest nastepujace twierdzenie:

Dla dowolnej funkcji trzykrotnie rézniczkowalnej g: R — R o dodatniej pochodnej
pierwszego rzedu, pochodna trzeciego rzedu funkcji f odwrotnej do g wyraza sie wzorem:

" T :(l-(g”(l’))2+b~g/(l‘)~g”/(56)
£ (9(a) B .
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