Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2022/23

Kolokwium nr 5: wtorek 10.01.2023, godz. 10:15-11:45, material zad. 1-466.

Zadania do omdéwienia na éwiczeniach
w Srode 21.12.2022, srode 4.01.2023 i poniedzialtek 9.01.2023.

Zadania podobne do zadan wczesniejszych mozna pomingé, jesli nie sprawiajg trudnosci.

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé przed éwiczeniami !!!

10. Pochodna funkcji (c.d.)

442. Funkcja f:R—R jest okreslona wzorem f(z)= -
funkcja odwrotna do f, tzn. f(g(x))=g(f(x)) ==z dla dowolnej liczby rzeczywistej x.
Poda¢ wzor na pochodna funkcji g. Poda¢ przyktad takiej liczby wymiernej = > 1,

ze liczba ¢'(z) jest wymierna.

. Funkcja g: R— R jest

443. Niech funkcja f:R— R bedzie funkcja odwrotng do funkcji g:R—R zdefinowanej
wzorem g(z) =z°+z. Obliczyé f/(0), f'(2) i f'(34).

444. Niech funkcja f:R—R bedzie funkcjg odwrotng do funkcji g:R— R zdefinowanej
wzorem g(z) = > +9x. Obliczyé f/(0), £/(10) i £/(100).

W kazdym z kolejnych 7 zadan funkcja g;: R — R jest funkcja odwrotng do funkeji
fi :R— R okreslonej podanym wzorem. W kazdym z tych zadan podaj w postaci
liczby calkowitej lub utamka nieskracalnego wartosci pochodnej funkcji g; w trzech
podanych punktach.

445. fi(z)=2"+x g0)=.... .. gi(2)=...... g (130)= ... ..
446. fo(z)=2"+z gh0)=...... gh(2)=...... gh(130) = ......
447, f3(z) =2+ 5z gh(0)=...... gh(6)= ... ... gy(42)=......
448. fi(z)=2"+5z gi(0)=...... gi(6)=...... gi(42)=......
449. f5(z) =23 +2z aB)=...... g5s(12)=...... gs(72)= ... ..
450. fo(r)=12"+ 4z ga(5)=...... ge(16)= .. .. .. gs(80)=......
451. fr(z)=22°+zx a(3)=...... g(18)=...... g5 =......

W kazdym z kolejnych 5 zadan dla podanej funkcji g; : R — R funkcja f;: R — R jest
okreslona wzorem

W kazdym z tych zadan podaj w postaci liczby calkowitej lub utamka nieskra-
calnego wartosci pochodnej funkcji f; w trzech podanych punktach.

452. g () =23+ 2+6 ) =..... fl(16)= ..... F(36)=.....
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453. gy(v) =2°+21+3 2(6)=..... f(15)=..... £(36)=.....
454. g3(x) =22+ 13)= ... f08)= ... fGB= ...
455. gy(z) =" +2+2 2)=..... A= ..... f1(36)= .....
456. g5(z) =2"42x f0)=...... (3)=...... fi36)=......

457. Funkcja f: (0, +00) — R jest okreslona wzorem
e’ +1
=1 :
fla) =t (54
Funkcja g jest ztozeniem 2020 egzemplarzy funkcji f:

9(@)=ff(FCFf(2)--))
Rozstrzygnaé, czy liczba ¢’ <\/E) jest wymierna.

458. Znalez¢ najmniejszg i najwieksza warto$¢ funkeji

L2020 L2020 (200 L2020
f(x)=arctg| e +1 + Ve —1 — 1]+ arctgl\e” +1 — \e -1 -1

na przedziale [10, 50] i okresli¢, w ktérych punktach te wartosci sa przyjmowane. Dopro-
wadzi¢ wartosci najmniejszg i najwieksza do tak prostej postaci, aby byto wida¢, czy sa
to liczby wymierne, czy niewymierne.

Wskazéwka: f=goh, gdzie

2
g(t) =arctg(t—1)+arctg <t — 1)

oraz

h(z) = Veer™™ 414 /ee™ _ 1

459. Funkcja f: Z — Z, gdzie Z =R\ {1}, jest okreslona wzorem

Funkcja g jest ztozeniem 666 egzemplarzy funkcji f:

g(@)=f(f(f(.- f(f(2)).-))) -
Rozstrzygnaé, czy liczba ¢’ (\/§> jest wymierna.

460. Funkcja f: 7 — Z, gdzie Z =R\ {0, 1}, jest okreslona wzorem

Funkcja g jest ztozeniem 666 egzemplarzy funkcji f:

g(@) = f(f(fC fOf(2)-)))
Rozstrzygnaé, czy liczba ¢’ <\/§> jest wymierna.
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461. Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem
e?® — 22?2 —2x—1

flz) = v’
A dla =0

jest rozniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

dla z#0

462. Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem

1—cosz
—  dl
f(x)= e*—1—zx a =70

A dla z=0

jest rozniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

463. Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem
3 —e*” —In(1+x)

fa) = P
A dla =0

jest rozniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

dla x#£0

464. Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem
2ze® —1In(142x)

flz)= ?
A dla =0

jest rozniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

dla x#£0

465. Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem
e —1+z

f@)={ m(l+o)
A dla =0

jest rézniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

dla z#0

466. Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okre$lona wzorem

T
e’ — €x+1

flz)= z?
A dla =0

jest rozniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

dla z#£0
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