ANALIZA 1, KOLOKWIUM nr 9, 10.01.2023, godz. 10:15-11:45
Wyktad: J. Wréblewski ) i
PODCZAS KOLOKWIUM NIE WOLNO UZYWAC KALKULATOROW

Zadanie 9. (10 punktéw)
Wyznaczy¢ najmniejsza i najwicksza wartos¢ funkceji f okreslonej wzorem
flx)=2*—10-|x+1]

na przedziale [—9, 11] oraz podaé, w ktoérych punktach te wartosci sa osiagane.

Zadanie 10. (10 punktéw)
Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywistg A, ze funkcja f okreslona wzorem

e® —sinx — cosx — 12
flx)= s
A dla z=0

jest rézniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

dla z#£0

Zadanie 1 1. (10 punktéw)
Dana jest funkcja f:R — R okreslona wzorem

f(z)=In (x2 + 100) :

Dowies¢, ze dla kazdych liczb rzeczywistych x, y zachodzi nieréwnosé

[z —y|
(@)= fI< =5~

Zadanie 1 2. (10 punktéw)
Funkcja g jest funkcja odwrotna do funkcji f:[1, 00) — [1, 00) okreslonej wzorem

flz)=2a".
Rozstrzygnaé, czy pochodna ¢'(27) jest mniejsza czy wieksza od 1/50.



Zadanie 21 . (zadanie dodatkowe)
Liczby wymierne dodatnie a i b speliaja warunek a®=2. Dowies¢, ze liczby a i 1/b
sg caltkowite.

Zadanic 22 (zadanie dodatkowe)
Dana jest taka funkcja f:R — R, ze dla kazdych liczb rzeczywistych z,y zachodzi

nieréwnosé
[f (@)= f(w)| < (z—y)®.

Udowodni¢, ze funkcja f jest stata.

Zadanie 23« (zadanie dodatkowe)

Funkcja f:(—1, 00) — R jest zdefiniowana wzorem:
(1+2)"* dla z#£0
flx) =
e dla =0
Obliczyé¢ f/(0) przyjmujac bez dowodu, ze f jest ciagla.



