Egzamin czesé 11 Wersja testu A 2 lutego 2023 r.



Egzamin czesé 11 Wersja testu A 2 lutego 2023 r.

1. Dla podanej liczby n podaj takie x > 0, ze log,(z+n)=—1.

a) n=4, z=—2+/5 b) n=6, xr=-3++/10
c) n=8, x=—4++17 d) n=10, x=-5++/26

2. Podaj kres gérny zbioru, gdzie N={1,2,3,...}.

1
5 _ N=1/22
2) sup{n2_10n+47 ne } /
S
S PR E AL
c) s {1' GN}—I/Z
P n2—10n+23'n N
d) su {1'n€N}—1/6
Pl —10n+15" -

3. Podaj kres gorny zbioru.

mn
e mneNb=1/280
?) SUP{4OOm2+49n2 e } /

sup m,neN}: 1/140

100m2 + 49 2

Sup{1600m2+49 2 m’”EN} = 1/560

sup m,neN}:1/420

900m2 + 49 2

2



Egzamin czesé 11 Wersja testu A 2 lutego 2023 r.

4. Podaj sume szeregu:

a) i(;?n:—l/w b) 5312;:1/24
=1 S
c) 27n—1/26 d) nz:jl o =—1/33

5. PodaJ sume szeregu:

> 24 2
1+ ——y/1+—
a) nzz:l(\/—i—n \/+n+1

ad 1 1
0 5 (for B0 o 20 o
n n+1

6. Podaj wartosé¢ granicy.

10n

a) lim =91/2 lim =30
I b 3 e

<) JLI&Z\/W_%/z Jinc}ok%lm_?’f’/z
7. Niech f(x)=(7-x-|z|+1)?/3. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) f/(~2)=—56/9 b) /(0)=0

) ['3)=17 d) f(1)=14/3



Egzamin czesé 11 Wersja testu A 2 lutego 2023 r.

8. Niech f,(x)=arctg(2"). Podaj wartos¢ pochodne;j.
a) fy(1)=4 b) f2(1)=17/2

c) fs(1)=3 d) f5(1)=5/2

9. Niech f,(xz)=n-sinz —sin(nz). Dla podanej liczby n podaj naj-
mniejsze takie >0, ze f/(z)=0.

a) n=20, r=2mw/21 b) n=5, x=mw/3

c) n=25, z=m/13 d) n=10, xz=2w/11

10. Podaj wartos¢ granicy.

€% —1—6x et —1—4x
lim ————— = b) lim————-=4/3
2) ) In(1+622) ) xll%ln(l—l—fix?) /
e —1—2x e —1-3x
lim———=1/3 d) llim—————=
o I e Y ) I e

11. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f: R — R zdefinio-
wanej wzorem f(x) =z’ +x+6. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) ¢'(40)=1/81 b) ¢'(4)=1/6

c) g(6)=1 d) g(8)=1/6
12. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem f(z)=e*" .

Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

a) f9(0)=60!/6! b) f7(0)=70!/7!

c) f®9(0)=80!/8! d) f69(0)=50!/5!
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Egzamin czesé 11 Wersja testu B 20 lutego 2023 r.

1. Dla podanej liczby n podaj takie x > 0, ze log,(z+n)=—1.

a) n=8, r=—4++17 b) n=6, xr=-3++/10
¢) n=4, r=—2+5 d) n=10, x=-5++/26

2. Podaj kres gérny zbioru, gdzie N={1,2,3,...}.

1
b) {1- eN}—l/z
S\ 2 Z1onr23 " -

) { L : eN}—l/zz

¢ SUPU e Tongar " -

d) {1 eN} 1/46
< _
Pz 100435

3. Podaj kres gorny zbioru.

mn
:mneN = 1/560
) SuP{16OOm2+49n2 e } /

sup m,neN}: 1/280

400m2 + 49 2

m,nEN}: 1/140

Sup{100m2+49 2°
sup {

N\ = 1/420
900m2+49 g M€ } /

2



Egzamin czesé 11 Wersja testu B 20 lutego 2023 r.

4. Podaj sume szeregu:

a) i(;§>n:—1/37 b) i(;in:—l/%
O S 3 5 =1/20 a) 22_1/24

5. PodaJ sume szeregu:

0 5 (e 2o ) -
0 5 [re 2o 2 ) -

6. Podaj wartos¢ granicy.

a) JLIP}Ok %;H \/m =30 ,}E&kzn;l \/W =35/2
Lon ok
c) Jggok %‘H\/i—gl/z d) JL%;W:%/Z
7. Niech f(x)=(7-x-|z|+1)%/3. Podaj warto$¢ pochodne;.
a) f'(—=2)=-—56/9 b) f'(0)=0
c) f(1)=14/3 d) f(3)="7



Egzamin czesé 11 Wersja testu B 20 lutego 2023 r.

8. Niech f,(x)=arctg(2"). Podaj warto$¢ pochodne;j.
a) f3(1)=5/2 b) f7(1)=7/2

c) fe(1)=3 d) fs(1)=4
9. Niech f,(xz)=n-sinz —sin(nz). Dla podanej liczby n podaj naj-
mniejsze takie >0, ze f/(z)=0.

a) n=5 z=m/3 b) n=10, x=2w/11

c) n=25, z=m/13 d) n=20, x=2mw/21

10. Podaj wartos¢ granicy.

e —1—-3x ) 66’”—1—6:17_

lim ——————=3/4 b) lim— =
20 In(1+4622) / ) 200 In(1+4622)

err —1—dx e _1—2

—4/3 d) 1

20 In(1+622)

~1/3

11. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f:R — R zdefinio-
wanej wzorem f(x) =z’ +x+6. Podaj warto$¢ pochodne;.

c) 1

20 In(1+622)

a) ¢'(8)=1/6 b) ¢'(40)=1/81

c) g(6)=1 d) g(4)=1/6
12. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem f(z)=e*" .

Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

a) f9(0)=60!/6! b) f7(0)=70!/7!

c) f69(0)=50!/5! d) f®9(0)=80!/8!
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Egzamin czesé 11 Wersja testu C 2 lutego 2023 r.

1. Dla podanej liczby n podaj takie x > 0, ze log,(z+n)=—1.

a) n=8, r=—4++17 b) n=4, r=-2++5
c) n=10, z=-—5++/26 d) n=6, r=-3++/10

2. Podaj kres gérny zbioru, gdzie N={1,2,3,...}.

1
upl ————:neNy=1/22

2) sup{n2_10n+47 ne } /

b) {1' eN}—l/z
V2 “tont23 "

) {1- eN}—1/6

R CER TS ER A

d) s {1- EN}—1/46
Pl v 1on+3s " ST

3. Podaj kres gorny zbioru.

mn
e mneNb=1/140
?) SuP{lOOm2+49n2 e } /

sup m,neN}: 1/280

400m2 + 49 2

m,nEN}: 1/560

Sup{1600m2+49 2’
sup {

N\ = 1/420
900m2+49 g M€ } /

2



Egzamin czesé 11

4. Podaj sume szeregu:

a) i (D" —1/37

c) i (g% ——1/33

n=1

5. Podaj sume szeregu:

> 24 24

a) (\/25+—\/25+) 2
= n n+1
s 24 24

b) (\/1+—\/1+):4
1 n n+1
s 1 1

9 (¢9+999_¢9+999):97
= n n+1
> 4 4

d) <\/l+8—\/l—|—8):6
=1 n n+1

6. Podaj wartos¢ granicy.

a) Jll&k %;H\/m 30
10n
) fm 3 G
7. Niech f(x)=
a) f'(0)=0
¢) f/(—2)=—56/9

=91/2

Wersja testu C 2 lutego 2023 r.

(7-2-|z|+1)%/3. Podaj wartoéé¢ pochodnej.

b) =1/26
n*127n
=1
d) > 571:1/24
n=1
1 =35/2
ni%kznilm /
) i i‘ i 25/2
1mm ——=
neoo i Jud 1 2
b) f(1)=14/3
d) f'(3)="7



Egzamin czesé 11 Wersja testu C 2 lutego 2023 r.

8. Niech f,(x)=arctg(2"). Podaj wartos¢ pochodne;j.
a) fy(1)=4 b) f2(1)=17/2

c) fs(1)=3 d) f5(1)=5/2

9. Niech f,(xz)=n-sinz —sin(nz). Dla podanej liczby n podaj naj-
mniejsze takie >0, ze f/(z)=0.

a) n=5 z=m/3 b) n=20, x=2mw/21

c) n=25, z=m/13 d) n=10, xz=2w/11

10. Podaj wartos¢ granicy.

e —1—2x ) 66’”—1—6:17_

lim —————=1/3 b) lim— =
20 In(1+4622) / ) 200 In(1+4622)

err —1—dx e 13z

—4/3 d) 1

20 In(1+622)

c) 1

im ——— =3/4
20 In(1+622) /

11. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f:R — R zdefinio-
wanej wzorem f(x) =z’ +x+6. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) ¢'(40)=1/81 b) g'(6)=1

c) g(4)=1/6 d) g(8)=1/6
12. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem f(z)=e*" .

Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

a) f79(0)="70!/7 b) f®9(0)=80!/8!

c) f69(0)=50!/5! d) f%9(0)=60!/6!



Egzamin czesé 11 Wersja testu D 2 lutego 2023 r.



Egzamin czesé 11 Wersja testu D 2 lutego 2023 r.

1. Dla podanej liczby n podaj takie x > 0, ze log,(z+n)=—1.

a) n=4, z=—2+/5 b) n=10, z=-—5++/26
c) n=6, r=-—3++10 d) n=8, r=—4+4++17

2. Podaj kres gérny zbioru, gdzie N={1,2,3,...}.

|
upl ———~——peNl=1/22
2) sup{n2_10n+47 ne } /
b) {1- eN}—1/6
e PP TS
) {1- 6N}—1/46
R PERSTIMEIEE A A
d) su {1'n€N}—1/2
Plnz—10n+23° -

3. Podaj kres gorny zbioru.

mn
:mneN = 1/560
?) SuP{16OOm2+49n2 e } /

sup m,neN}: 1/280

400m2 + 49 2

Nb = 1/420
Sup{900m2+49 2 ML } /

sup m,neN}:1/140

100m2 + 49 2°

2



Egzamin czesé 11 Wersja testu D 2 lutego 2023 r.

4. Podaj sume szeregu:

= (=1)" = (=1)"
——1/37 b —_1/33
2) ,; 36 / ) 7; 320 /
) Ooi 1/24 Q) S L _1/26
— 257 o

5. Podaj sume szeregu:

> 24 24
254+ ——4/254+—— 2

a) nzz:l(\/ 5—1-” \/5+n—|—1)

s 24 24
b I+ —/1+——| =4
S ()

> 4 4
) WHWHS)%

n=1 n +1

i 9991 9991
d 94+ ——4/9+ — | =97
>;(¢+ ; hﬂ)

6. Podaj wartos¢ granicy.

a) JLIP}Ok %;H \/m =30 ,}E&kzn;l \/W =35/2
Lon ok
c) Jggok %‘H\/i—gl/z d) JL%;W:%/Z
7. Niech f(x)=(7-x-|z|+1)%/3. Podaj warto$¢ pochodne;.
a) f'(3)="7 b) f'(0)=0
¢) f'(1)=14/3 d) f'(-2)=—56/9



Egzamin czesé 11 Wersja testu D 2 lutego 2023 r.

8. Niech f,(x)=arctg(2"). Podaj wartos¢ pochodne;j.
a) fy(1)=4 b) f2(1)=17/2

c) fs(1)=3 d) f5(1)=5/2

9. Niech f,(xz)=n-sinz —sin(nz). Dla podanej liczby n podaj naj-
mniejsze takie >0, ze f/(z)=0.

a) n=20, r=2mw/21 b) n=25 x=w/13

c) n=5 xz=m/3 d) n=10, x=2w/11

10. Podaj wartos¢ granicy.

e —1—-3x e —1—2x

lim —————— = b) lim— =
2) ) In(1+622) / ) xll}%ln(l—l—6x2) /

66‘70—1—6]77 et 1—dx

d) llm ———-
) xg%ln(l—i—fiﬁ)

—4/3

lim e =% _
°) 20 In(1+622)

11. Niech g bedzie funkcja odwrotna do funkcji f: R — R zdefinio-
wanej wzorem f(x) =z’ +x+6. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) ¢'(40)=1/81 b) ¢'(8)=1/6

c) g(4)=1/6 d) ¢'(6)=1

10

12. Niech f:R — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem f(z)=e" .
Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

a) f®9)(0)=80!/8! b) f(0)="70!/7!

c) f9(0)=60!/6! d) f69(0)=50!/5!
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Egzamin czesé 11 Wersja testu X 20 lutego 2023 r.

1. Podaj kres gorny zbioru, gdzie N={1,2,3,...}.

1
- .pneEN‘'=1/6
2) Sup{n2—10n+15 "ne } /
S S R
S V2 Z1onr23 " -
c) su {1'n€N}—1/46
Pl ¥ 1on+35 n
d) su {1'n€N}—1/22
Pl T 1on 147 -

2. Podaj kres gorny zbioru.

a) sup {16007:;?—49712 :m,nEN} =1/560
b) sup{M:m,nEN}—l/420
c) sup{M:m,nEN}zl/ZSO
d) sup{M:m,nEN}zl/lélO

2



Egzamin czesé 11 Wersja testu X 20 lutego 2023 r.

3. Podaj sume szeregu:

> 24 24
204+ ——¢/2b+—— | =2
2) nz:l(\/ +n \/ +n+1)

> 24 24
b 1+——4/1+—— | =4
) 7;(\/ * n \/ +n—|—1)

> 9991 9991

s 48 48
d 14— —y/1+— 6
) n§=:1 (\/ + n \/ +n—|— 1)
4. Podaj wartos$¢ granicy.

10n

a lim E —91 2 lim E — =25/2
n—»ook Bl R / / n—>oo A /n4 k2 /

c lim E =35/2 lim g =30
n—>ook el \ /n4+k2 / n—>ook o1 \ /Tl4—|—]{32

5. Niech f(x)=(7-x-|z|+1)%3. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) f'(—2)=—56/9 b) f'(1)=14/3

c) f'(0)=0 d) f(3)="7



Egzamin czesé 11 Wersja testu X 20 lutego 2023 r.

6. Niech f,(xz)=n-sinz —sin(nz). Dla podanej liczby n podaj naj-
mniejsze takie >0, ze f](z)=0.

a) n=20, r=2mw/21 b) n=10, x=2w/11

c) n=25, z=mw/13 d) n=5, z=mw/3

7. Podaj wartos¢ granicy.

e —1—-2z e —1—3x
im———=1/3 b) im——=3/4
&) — In(14622) / ) xli%ln(l—l—&v?) /
ef* —1—6x e —1—4x
lim—— = d) lm——=4/3
o 602 ) I e Y

8. Niech ¢ bedzie funkcja odwrotna do funkcji f: R — R zdefiniowa-
nej wzorem f(z)=x°+x+6. Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) ¢'(40)=1/81 b) ¢'(8)=1/6

c) g'(6)=1 d) ¢(4)=1/6

10

9. Niech f:R— R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem f(x)=e" .
Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

a) f®9(0)=80!/8! b) f9(0)=60!/6!

c) f69(0)=50!/5! d) f79(0)="70!/7!
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Egzamin czesé 11 Wersja testu Z 2 lutego 2023 r.

1. Podaj kres gorny zbioru, gdzie N={1,2,3,...}.

1
0 sw{ g neN) =1/46
b) {1- eN}—l/z
U2 “tont23 T T
) {1 : eN}—l/G
A PP T SR
d) su {1'neN}—1/22
Pl Z1on+47° -

2. Podaj kres gorny zbioru.

a) SUP{M:mmEN}:I/lLIO
b) sup{M:m,nEN}—l/ZSO
c) sup{1600$149n2 :m,nGN} =1/560
d) sup{M:m,neN}:1/420

2



Egzamin czesé 11 Wersja testu Z 2 lutego 2023 r.

3. Podaj sume szeregu:

> 1 1
a) (\/9+999 —\/9—|—999 ):97
= n n+1

s 24 24
b 254+ ——4/254+—— | =2
) 7;(\/ +n \/ +n—|—1)
© 24 24
1+ ——4/1+—— | =4
C) n;(\/ + n \/ +n—H)

4. Podaj wartos$¢ granicy.

10n 8n k

a) lim ) —91/2 b) lim Y ———=30
s VI o0 o Vit + k2

c lim =35/2 lim =25/2
n—oo, anﬂ \/n4+k:2 / WOOZ \/n4 + k2 /

5. Niech f(x)=(7-x-|z|+1)%3. Podaj warto$¢ pochodne;.

a) f(3)=17 b) f(1)=14/3

c) [(0)=0 d) f(=2)=-56/9



Egzamin czesé 11 Wersja testu Z 2 lutego 2023 r.

6. Niech f,(x)=n-sinz —sin(nz). Dla podanej liczby n podaj naj-
mniejsze takie >0, ze f](x)=0.

a) n=10, zr=2xw/11 b) n=5, x=m/3

c) n=20, z=2mw/21 d) n=25, x=w/13

7. Podaj wartos¢ granicy.

e?r—1—2x e —1—3x
im—=1/3 b) lm—=3/4
2) 200 In(1+622) / ) xli%ln(l—l—&v?) /
e*r —1—dx . eﬁx—1—6x_

—4/3 d) 1

1 B ———
°) 20 In (1 + 622)

20 In (1 + 622)

8. Niech ¢ bedzie funkcja odwrotna do funkcji f: R — R zdefiniowa-
nej wzorem f(z)=x°+x+6. Podaj warto$¢ pochodne;j.

a) g'(4)=1/6 b) ¢'(8)=1/6

c) ¢'(6)=1 d) ¢'(40)=1/81

10

9. Niech f:R— R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem f(x)=e" .
Podaj warto$¢ pochodnej danego rzedu w zerze.

a) f©(0)=60!/6! b) f79(0)=70!/T7!

c) f69(0)=50!/5! d) f®9(0)=80!/8!



