Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2021/22

Kolokwium nr 3: poniedziatek! 29.11.2021, godz. 10:15-11:00, materiat zad. 1-261.

Zadania do omdéwienia na éwiczeniach
w poniedziatek 22.11.2021 i wtorek 23.11.2021.
Zadania nalezy sprobowaé¢ rozwigzaé przed ¢wiczeniami !!!

204. Rozstrzygnac zbieznos$¢ szeregu
> \/8nF+/n—4
nZ::l 8n*—3n3+5

w zaleznosci od parametru naturalnego k.

205. Rozstrzygnac zbieznosé¢ szeregdw

i nk+1 ora i nk+tl 41
— Z —
= onT+1 = n’'+1

dla tak dobranej wartosci parametru naturalnego k, ze doktadnie jeden z tych szeregdéw
jest zbiezny.
206. Ciag (a,) o wyrazach rzeczywistych spelnia dla kazdej liczby naturalnej n nie-
rownosé )
|an —ani1] < —.
n

Rozstrzygnaé, czy stad wynika, ze ciag (a,) jest zbiezny.

207. Wyznaczy¢ wszystkie zbiezne szeregi geometryczne Y a, o wyrazach dodat-
n=1

nich spetniajace warunek

Z ap = Z a2 =9.
n=1 n=1
208. Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1
Zan:4 oraz Zai:&
n=1 n=1

209. Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1

> a,=3 oraz > (-1)""a,=1.
n=1 n=1

210. Podac¢ przyktad takiego szeregu zbieznego > a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1

o0 2 oo
(Z an> =2- Z a?.
n=1 n=1
Dla podanego przyktadu wyznaczy¢ wartosci sum szeregéw wystepujacych w powyzszym
rOwnaniu i sprawdzi¢, ze jest ono spetnione.

"W przypadku, gdy 29.11.2021 beda zajecia zdalne, kolokwium odbedzie si¢ zdalnie na wykladzie
w §rode 1.12.2021 o godz. 8:15.
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211. Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1

(o] (o]
Zan:Zanan+1:6.
n=1 n=1

212. Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1

> a,= Z(an+an+1)2:§.
n=1 n=1

213. Wyznaczy¢ wszystkie zbiezne szeregi geometryczne »° a, o wyrazach dodat-
n=1

nich spehiajace warunek

> a,=3>al=15-> ay.
n=1 n=1 n=1

214. Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego %O: a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1

Zan:20, ZQ—Z:E% oraz ZG—Z:&
n=1 n:12 n:13

[e.°]
215. Dany jest zbiezny szereg geometryczny > a, o sumie S. Wiadomo, ze
n=1

i(—l)”an:T.

o0
Wyznaczy¢ sume szeregu > a? w zaleznoscei od S i T.

n=1

216. Podac¢ przyktad takiego szeregu zbieznego § ay, ze dla dowolnej liczby natu-
n=1

ralnej n > 2 wyraz a, jest dodatni, a ponadto

Y a,=1 oraz > l|a,|=13.
n=1 n=1

217. Skonstruowaé przyktad takiego szeregu zbieznego Y a, o wyrazach rzeczywi-

n=1

[&.°] o0
stych, ze szeregi 3. a? oraz Y al sg zbiezne, a ponadto zachodzg réwnodci
n=1 n=1

o0 oo o0
Zan:5 oraz Zai:ZafL.
n=1 n=1 n=1
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218. Obliczy¢ sume szeregu
> 1
2 4n2—9 -

n=1

219. Obliczy¢ sume szeregu
> 1
2 n?+3n

n=1

220. Obliczy¢ sume szeregu
o)
1
2 In2+3n—2"

n=1

221. Obliczy¢ sume szeregu
> 1
n2—4"

n=3
222. Obliczy¢ sume szeregu
i 1

223. Obliczy¢ sume szeregu

s 1
;n2+5n'

224. Obliczy¢ sume szeregu
i 1

n=3

nd—4n

225. Obliczy¢ sume szeregu
>
ain(n+1)-(n+4)

226. Obliczy¢ sume szeregu
1

,;n-\/n+1+(n+1)-\/ﬁ'

Lista 7 - 25 - Strony 23-28



Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2021/22

Niech 190
Qp = dla neN.
n(n+1)(n+2)
Wiadomo, ze wowczas szereg Zan jest zbiezny, a jego suma jest rowna 30.
n=1

W kazdym z ponizszych 10 zadan podaj sume szeregu.

o0

228. Y (Gp— Qpa1) = oo
o0

229. D (@1 p) = oo
o0

230. Y (G2 Qp) = oo
o0

231. ) (ai—aiﬂ) T PSR
o0

232. ) (ai—aiH) T TSP E PR PR

(2 2
233. ) (an — an+3) T TR R DT E PRSP

234. ioj (200 — 2% Hl) =
235. ioj (20m —29nH1) =

236. %Oj (20m —29nH1) =
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Niech 60
ap = dla neN.
n(n+1)
Wiadomo, ze wowczas szereg Zan jest zbiezny, a jego suma jest roéwna 60.
n=1

W kazdym z ponizszych 10 zadan podaj sume szeregu.

o0

238. Y (Gp— Qpa1) = oo
o0

239. D (@1 p) = oo
o0

240. Y (@9 Qp) = oo
n=1
o0

p X s
n=3
o0

242. ) (ai—afbﬂ) T TR E PP

243. ioj ((an—an+1)-(an+an+1)> TR

244. ioj (200 —20nHl) =

245. ioj (20m —29mH1) =

246, i (a2 +1600— /a2 1 +1600 ) =
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W kazdym z ponizszych 5 zadan podaj w postaci uproszczonej sume szeregu.

sar. 35 (=" WA T) = o
2. 3. (Y/m="/m¥2) = .
2t0. 3 (Yn—"nt8) = oo
0. 35 ("W T) = oo

251. (f I+ ) ...............................

120 >
Niech a,, = (n+2) dla n € N. Wiadomo, ze wéwczas szereg Zan jest zbiezny, a jego
n(n n=1

suma jest réwna 90.
W kazdym z ponizszych 10 zadan podaj sume szeregu.

0,9) 0,9)

252. > (Ap+Gpi1)= oo 253. > (Apn—Qpi1)= oooinnn.
n=1 n=1
0,9) o0

254. (ai a? +1> = 255. ) (ai a? +2> ............
n=1 n=1
S 2 2 < (o a

256. Y (an—an+3> = 257. Y (20 =20t = .
n=1 n=4
o0 o0

258. Y (20 —2%nHl) = ... 259. Y (2 =2+l = ...
n=6 n=10
o0 o0

260. » (3" —3"t)= ... 261. » (4 —4%H)=
n=10 n=10
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