Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2021/22

Kolokwium nr 2: wtorek! 16.11.2021, godz. 8:15-9:00, materiat zad. 1-125.

Zadania do omdéwienia na éwiczeniach
w poniedziatek 8.11.2021 i wtorek 9.11.2021.
Zadania nalezy sprobowaé¢ rozwigzaé przed ¢wiczeniami !!!

94. Obliczy¢ granice
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95. Obliczy¢ granice
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96. Obliczy¢ granice
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97. Obliczy¢ granice

. vVnl24n—nf

im

n—oo k
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dla tak dobranej wartosci parametru k, aby granica ta byta dodatnia i skoniczona.

98. Wskazac¢ liczbe naturalng k, dla ktorej granica

VN4 40 +1—n"
lim

n—00 nk

istnieje i jest liczba rzeczywista dodatnia. Obliczy¢ wartos¢ granicy przy tak wybranej
liczbie k.

99. Wskazac liczbe rzeczywista k, dla ktoérej granica
)
istnieje i jest liczba rzeczywista dodatnia. Obliczy¢ wartos¢ granicy przy tak wybranej
liczbie k.

100. Wskaza¢ liczbe rzeczywista k, dla ktorej granica
ting (o (V55 1)
istnieje i jest liczba rzeczywista dodatnia. Obliczy¢ wartos¢ granicy przy tak wybranej
liczbie k.

101. Wskaza¢ liczbe rzeczywista k, dla ktorej granica

lim (\3/ 1866 4 nk —n222)
istnieje i jest liczba rzeczywista dodatnia. Obliczy¢ wartos¢ granicy przy tak wybranej

liczbie k.

"W przypadku, gdy 16.11.2021 beda zajecia zdalne, kolokwium odbedzie sie zdalnie na wykladzie
w §rode 17.11.2021 o godz. 8:15.
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102. Obliczy¢ granice

lim (\/ nt+6n3 —n?— Bn) )

n—oo

103. Wskaz liczbe rzeczywista k, dla ktorej podana granica istnieje i jest dodatnig
liczba rzeczywista. Podaj wartosé¢ granicy dla tej wartosci parametru k. Jezeli odpowiedz
jest liczbg wymierng, podaj ja w postaci utamka nieskracalnego lub liczby caltkowitej.

a) lim (nk (g)) TR Al K= coriini

b) lim (nk (n;f)) e dla k= .o,
c) lim (nk (22)) S ETEETROTTRTROO dla E=.oooiiiiii
d) lim (nk <2n5+ 2)) e dla k=
e) lim (nk (2n +62020)) = dla k=..cooii

104. Wskaz liczbe rzeczywista k, dla ktérej podana granica istnieje i jest dodatnia
liczba rzeczywista. Podaj wartosé¢ granicy dla tej wartosci parametru k. Jezeli odpowiedz
jest liczbg wymierng, podaj ja w postaci utamka nieskracalnego lub liczby caltkowitej.

a) nlgg@(n’f((g))): ...................... dla k= oo

b) lim (nk <(:§))) S RTTTTTTTTOR dla k=i
c) lim (nk (%i)) TN Al k=i
d) lim (nk <(§)))) e dla k= oo
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Zadania 105—-110: Jesli nie sprawiajg Ci trudnosci,
ogranicz sie do wyznaczenia liczby skladnikéw sumy.

Zadania 111-119: Rozwigz je starannie.

Zadania 120-125: Jesli nie sprawiajg Ci trudnosci,
ogranicz sie do wyznaczenia A i B.

105. Obliczy¢ granice

i n N n N n N n N n N n N n - n
im | — )
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106. Obliczy¢ granice
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107. Obliczy¢ granice

i n? N nt+1 nt+2 N nt+3 N nt+4 (n+1)*
im .
n=o\n7+nt  n’4+nt+l n"4+nt42 nT+n*4+3 n"+nt+4 n’+(n+1)*

108. Obliczy¢ granice

, vn3+1 n3+2 n3+3 n3+k (n+1)3
lim + \/ + \/ + ...+ R py=—————— I
=00 \ /49T —1  V49n7T+1 /4907 —1 JA9nT 4 (—1)* VA49nT —1

109. Obliczy¢ granice

. n? n’+1 n?+2 n’+3 n®+4
h_m = + = 5 5 + 5 +
R \VESEL 211 24241 (2431 (2 4+4)° 41
n?+k (n+3)?
t et ————| .
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110. Obliczy¢ granice
2 219 214 5
lim Vn? n n®+ n ne+ n n*+6
e \/(n2+n)2 \/(n2+n)2+n2 \/(n2+n)2—|—2n2 \/(n2+n)2+3n2
Vn2+2k - \/ (n+4)2—4 N \/(n+4)2—2 N v/ (n+4)2 )

\/(n2+n)2—|—kn2 \/(n2—|—3n)2—2n2 \/(n2+3n)2—n2 \/(nQ—irSn)2
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111. Obliczy¢ granice

1 1 1 1
lim + + + +...
”—’°°<\/n4+n3—n2 vnr4+nd+1—-n?2  Vni4nd4+2-n?  Vnt4n343-—n?

1
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112. Obliczy¢ granice
V2 YT A PR U 124+ 2 1 16+ 2120+ ...+ {(n+2)?
11m .
"m0 2 Y23+ 26+ /nT 9+ Y2+ 124+ Y2+ 15+ ...+ Y (n+3)?2

113. Obliczy¢ granice

VEk-n*+1 VEn*+2 VE-nk¥+3 Vk-nF+4 Vk-nF+5 Vk-nk+n?
( n’+1 * n’+4 n’+9 n’+16 nT+25 n?+nb >
dla tak dobranej wartosci rzeczywistej dodatniej parametru k, aby powyzsza granica
byta dodatnia i skoniczona.

lim

n—oo

114. Obliczy¢ granice

. nP+1 n nP +8& - nP+ k3 - n? +8n'®
im [ S ——
n—00\ 1/900n%0 +1 /900190 4 32 V9001900 + k5 /9001990 4 327,30

dla tak dobranej wartosci rzeczywistej dodatniej parametru p, aby powyzsza granica byta
dodatnia i skoniczona.

115. Obliczy¢ granice
VEnbF+1 VEknF+2 Vk-nF+3 \?’/k-nk—l—4+ VE-nF+nt
n'3+1 nl'3+4 n'3+9 n34+16 7 nl34nd

dla tak dobranej wartosci rzeczywistej dodatniej parametru k, aby powyzsza granica
byta dodatnia i skonczona.

lim

n—oo

116. Obliczy¢ granice

lim

n—oo

VEk-n +1 VE-n*+2 VE-n*+3 VEk-nkF+4 VEk-nk4+nd
n13+1 n13+2 n13+3 n13_|_4 n13+n5

dla tak dobranej wartosci rzeczywistej dodatniej parametru k, aby powyzsza granica
byta dodatnia i skonczona.
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117. Obliczy¢ granice
n? nt+1 nt+2 nt+3 nt+4 (n+1)*

- + + - ot
nk4+nt  nF4nt41 nF4nt42  nF4nt43  nFnt+4 nk+(n+1)*
dla tak dobranej wartosci rzeczywistej dodatniej parametru k, aby powyzsza granica

byta dodatnia i skonczona.

lim

n—oo

118. Obliczy¢ wartosé¢ granicy
2 etk
i Y
n~>ook:n2 n _|_k

dobierajac tak warto$¢ parametru p, aby granica ta byta dodatnia i skonczona.

119. a) Dobra¢ takie liczby catkowite A>01 B> 1, aby zadanie b) miato sens.
b) Obliczy¢ granice ciagu

hm( Vn? Vn2+3 Vn216 V219
=\ (n+1)?  (n+1)°42 (n+1)2+4 (n+1)°+6

V2 13k . \/(n+A)2—6+ \/(n+Az2—3+ \/(n+A)2)

(n+1°+2k  (n+BY’*-4 (n+B)’-2 (n+B)’

dla Ai B dobranych w zadaniu a).

120. Obliczy¢ granice

. Vn? V25 Vn2+10 VRP+ls Vn2+20
11m
n=oo\ (n43)°  (n+3)°+2 (n+3)7+4 (n+3)°4+6 (n+3)°+8

Vn2+5k +\/(n+A)2—15+\/(n+A)2—10+\/(n+A)2—5+\/(n—|—A)2
(n+3)°+2k (n+B)*—6 (n+B)*—4  (n+B)’-2  (n+B)

dla tak dobranych liczb catkowitych A >0 1 B > 3, aby zadanie miato sens.

121. Obliczy¢ granice

i < vn? n vn?+3 N vVn?+6 n Vn?2+9 N vn?+412
11m
=%\ (n+B)* (n+B)’+1 (n+B)’+2 (n+B)’+3 (n+B)’+4

Vn?+3k N +\/(n+A)2—9+\/(n+A)2—6+\/(n+A)2—3+\/(n+A)2
(n+B’+k T (n+6)°=3  (n+6)°—2  (n+6)°—1  (n+6)°

dla tak dobranych liczb catkowitych A >0 1 B <6, aby zadanie miato sens.
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122. Obliczy¢ granice

. n? N n?+5 N n?+10 N n?+15 N
A\ n2 o /(n+ A2 n?\/(n+A)?2+2 n?-\/(n+A)?2+4 n?-/(n+A)?>+6
sk (4107210 (@b10)P-5 (n410)
n2/(n+A2+2k  n2/(n+B)2—4 n2\/(n+B)2—2 n2-/(n+B)?

dla tak dobranych liczb catkowitych dodatnich A < B, aby zadanie mialo sens.

123. Obliczy¢ granice

. (W VnZ2+5 Vn2+10 VnZ+15 Vn2+20
1m

=0\ (n+1)°  (n+1)°+3 (n+1)°46 (n+1)°+9  (n+1)>+12

VRESk +\/(n+A)2—15+\/(n+A)2—1O+\/(n+A)2—5+\/(n+A)2
(n+1)°+3k ~ (n+B)’-9  (n+B)’-6  (n+B)’-3  (n+B)’

dla tak dobranych liczb catkowitych A > 01 B > 1, aby zadanie miato sens.

124. Obliczy¢ granice

i < v Vn2+2 N Vn?+4 N V246 N Vn2+8
1m
=0\ (n42)° (n+2)°+1 (n+2)°+2 (n+2)°+3 (n+2)°+4

VPR J(n+A)2—6 .\ \/(n+A)2—4+ J(n+A)2—2 ) \/(n+A)2)

(n+2°+k  (n+B)’-3 (n+B)?*-2 (n+B)’*-1  (n+B)’
dla tak dobranych liczb catkowitych A >0 1 B > 2, aby zadanie mialo sens.

125. Obliczy¢ granice

lim( vn? LoVARET L VeI VnZ+21 . NSEDT
n=oo\ (n4+A?  (n+A4)°+1 (n+A)°+2 (n+A°+3 (n+A)P>+4
VTR \/(n+7)2—21+ \/(n—|—7)2—14+ \/(n+7>2_7+ ST
(n+A°+k 7 (n+B’-3  (m+B)?’-2 (n+B?>*-1 (n+B)

dla tak dobranych liczb catkowitych A < B, aby zadanie mialo sens.
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