Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2021/22

Zadania do omdéwienia na é¢wiczeniach
w poniedziatek 25.10.2021 i wtorek 26.10.2021.
Zadania nalezy sprobowaé rozwigzaé przed ¢wiczeniami !!!

66. Ktora liczba jest wieksza: (7 \/_)201 czy (7 \/_>
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67. Ktoéra liczba jest wieksza: (7— ) czy ( ) ?
68. Ktoéra liczba jest wieksza: (7 Vo7 )2017 czy (7 57)2015 !
2017 2015
69. Ktora liczba jest wieksza: (7— ) (7 77) ?

11
70. Ktora liczba jest wieksza: 9%’ czy 100()22 ?

71. Ktora liczba jest wicksza: a® czy 1010 ?
Liczba a = v/2 wystepuje w pierwszym wyrazeniu 16 razy.

72. Ktora liczba jest wieksza: log,b czy logya ?
Przyjmujemy a =log,3 oraz b=1og;2.

73. Uporzadkowaé¢ podane liczby w kolejnosci rosnace;.
A=10"", B=10"", Cc=10"", D=10""", E=(10)"
F=(100)"", G=2" pg—=22" [—100", Jj=92"

74. Dla odpowiednio dobranej liczby naturalnej n udowodni¢ nieréwnosci
2120 2122

n® <2"<n

75. Wskaza¢ odpowiednig liczbe naturalng n i udowodni¢ dla niej nieréwnosci

2017 2018
2 con < p?

76. Wskaza¢ odpowiednig liczbe naturalng n i udowodni¢ dla niej nieréwnosci

4n < 2" < 8n .

77. Udowodnié¢ nieréwnosé
n21000 on
n <2

dla wybranej przez siebie liczby naturalnej n > 1.
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78. Niech A,=v2"" | gdzie v/2 wystepuje n razy, a potegowanie jak zwykle wy-
konujemy od géry. Udowodni¢, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnosc¢
A, <2.
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79. Niech A, = \/§ . gdzie V2 wystepuje n razy, a potegowanie jak zwykle wy-
konujemy od géry. Udowodnié¢, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnosé
A, <3.

80. Dobraé¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatnig C' i udowodnié¢, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

C<VIN2+40n—v9In2+16n < 2C'.

81. Dobraé¢ odpowiednia liczbe wymierna dodatnia C' i udowodnié¢, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

C<Vn3+63n2—n<17C.

82. Dobraé¢ odpowiednig liczbe wymierna dodatnia C' i udowodnié¢, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

C < Vn® 425507 —n < 32C .

83. Dobraé¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatnig C' i udowodnié, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

C 4C
— <Vnit1m2—n< — .
n n

84. Dobraé¢ odpowiednia liczbe wymierna dodatnia C' i udowodni¢, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

< V25m2+11—-5n

= Yt +80n%—n

85. Dobraé¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatnig C' i udowodnié¢, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

cV 2512424 —5n

~ V92 +40-3n

86. Na potrzeby tego zadania liczbe nazwiemy tadna, jesli ma jednocyfrowy licznik i
jednocyfrowy mianownik.

Dla odpowiednio dobranych tadnych liczb wymiernych dodatnich C'i D spetiajacych
nieréwno$¢ D < 3C udowodnié, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzg nieréwnosci

3/°3 _
< Vyni4+7—n <D.
VAnt+5—2n2
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87. Dobraé¢ odpowiednia liczbe wymierna dodatnig C' i udowodnié¢, ze dla dowolnej
liczby catkowitej dodatniej n zachodza nieréwnosci

B V36n+28 —+/36n+13 <o
S 250+ 75—+/25n+11

88. Wskazujac odpowiednig liczbe wymierng dodatnia C' oraz liczbe rzeczywista k
udowodni¢, ze dla dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodzg nieréwnosci

\/ 40n—11 +3
\3/40n+1 1S

89. Dobra¢ odpowiednie liczby wymierne dodatnie C' oraz D i udowodnié¢, ze dla
dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodzi nieréwnosé

o c| D
"— l-n——|< 3
nli n
90. Dobra¢ odpowiednie liczby wymierne dodatnie C' oraz D i udowodnié¢, ze dla
dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodza nieréwnosci
/n8 6 _ g4

C< n®+3nb—n <D

m?—4n+5

Liczby C'i D musza speliaé nier6wno$é D < 6C (wersja tatwiejsza).
Liczby C'i D musza spetiaé nieréwnosé D < 4C' (wersja trudniejsza).

91. Dobra¢ odpowiednie liczby wymierne dodatnie C' oraz D i udowodnié¢, ze dla
dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodza nieréwnosci

6n't —3n®+2
S 6nlt—3n5+3

Liczby C'i D musza spetniaé nieréwno$é D < 8C' (wersja najlatwiejsza).
Liczby C'i D musza spelniaé¢ nieréwno$é D < 4C' (wersja $rednio trudna).
Liczby C'i D musza spelhiaé nier6wno$é D < 2C (wersja najtrudniejsza).

<D.

92. Dobra¢ odpowiednig liczbe wymierna k oraz liczby wymierne dodatnie C' oraz D,
a nastepnie udowodni¢, ze dla dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodza nieréw-
nosci
FVARZ 1+ VA2 + 2+ VAn2 + 3+ ViaAn2 +4+ .. +V16n2 — 1+V16n2 < Dn*.

Trudnosé zadania zalezy od uzyskanego przez Ciebie ilorazu D/C":
e Przy D/C > 2 zadanie jest najlatwiejsze.
e Przy D/C < 3/2 zadanie jest najtrudniejsze.

93. Dobra¢ odpowiednie liczby catkowite dodatnie s i ¢ oraz odpowiednig liczbe wy-
mierng dodatnia C' i udowodni¢, ze dla kazdej liczby catkowitej dodatniej n zachodza

nieréwnosci
_ (s )’
(Ve —nt)’

<18C'.
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