Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2021/22

Kolokwium nr 5: poniedziatek! 17.01.2022, godz. 10:15-11:00, material zad. 1-501.

Zadania do omdéwienia na éwiczeniach
poniedziatek 10.01.2022 i wtorek 11.01.2022.

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé przed ¢éwiczeniami !!!

484. Niech funkcja f: (0, +00) — R bedzie okreslona wzorem

f(x)=Inz—+/z.

Rozstrzygnac, ktora z liczb jest wigksza:
f(6)+ f(18) czy  2-f(17) 7

485. Niech funkcja f: (0, +00) — R bedzie okreslona wzorem
f(r)=Inz— Y.
Rozstrzygnac, ktora z liczb jest wigksza:
f(89)+ f(91) czy  2-f(90) 7

486. Niech f:(0, +00) — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
flx)=+z—2-Inz.

Rozstrzygnac, ktora z liczb jest wieksza:
f(61)+f(63) czy 2-f(62)7

487. Niech f: (0, +00) — R bedzie funkcja zdefiniowana wzorem
flx)=+z—2-Inz.

Rozstrzygnaé, ktora z liczb jest wieksza:
f(65)+ f(67) czy  2-f(66) 7

488. Rozstrzygnac, ktora z liczb jest wigksza:
arctg 1004+ 2-arctg 103+ 3-arctg 106  czy  6-arctg 104 7

489. Rozstrzygnaé, ktora liczba jest wieksza:
arctg 3+arctg 5+2-1n4 czy In3+1In5+2-arctg 4.

490. Niech funkcja f: [0, +00) — R bedzie okreslona wzorem

3
fla)y=e'",
gdzie pierwiastek jest w wykltadniku. Rozstrzygnaé, ktoéra z liczb jest wigksza:
f(6)+f(8) czy 2-f(7)7

'W przypadku, gdy 17.01.2022 beda zajecia zdalne, kolokwium najprawdopodobniej odbedzie sie
zdalnie na wyktadzie w $rode 19.01.2022 o godz. 8:15. Dopuszczam takze inna reorganizacje kolokwiéw
adekwatng do sytuacji epidemiologiczne;j.
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491. Niech funkcja f: [0, +00) — R bedzie okreslona wzorem

4
fl@)=ev",
gdzie pierwiastek jest w wyktadniku. Rozstrzygnaé, ktoéra z liczb jest wicksza:
f(719)+ f(81)=39,79911... «czy 2-f(80)=39,79911... 7

492. Niech funkcja f: (0, +00) — R bedzie okreslona wzorem
f(z)=+z—10Inz .
Rozstrzygnad, ktora z liczb jest wieksza:
£(1600) + f(1602) = —67,54267816... czy 2 f(1601) = —67,54267816... ?

493. Niech f(z)= ¢/22+432. Rozstrzygnaé, czy liczba
£(36,001) = £(36001,/1000) ~ 12,0001666666667

jest mniejsza czy wicksza od

2001 1
72001 o0 112 0001666666667 .
6000 6000

494. Dowies¢, ze nieroOwnosé
(TL+ 1)3n+3 < n2n X (n+3>n+3

zachodzi dla kazdej liczby rzeczywistej n > 0.

495. Wyznaczy¢ taki wielomian piatego stopnia W (z) o wspoétezynnikach rzeczywi-
stych, ze funkcja f:R — R okredlona wzorem
0 dla =<0
flx)y=4 W(z) dla 0<z<l1
x dla z>1

jest dwukrotnie rézniczkowalna.

496. Wyznaczy¢ taki wielomian piatego stopnia W(x) o wspotezynnikach rzeczywi-
stych, ze funkcja f:IR — R okreslona wzorem
-1 dla z<-1
flz)=¢ W(z) dla —-1l<z<1
1 dla z>1

jest dwukrotnie rézniczkowalna.
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497. Niech .
e’ —1

dla z#0
flz)=
A dla =0

a) Dla ktorej wartosci parametru A istnieje f/(0) i ile jest réwna?
b) Dla tej samej wartosci parametru A wyznaczyé¢ f”(0).

498. Dana jest funkcja f:R — R okreslona wzorem f(z)= /2242 . Wyznaczy¢ naj-
mniejszg taka liczbe rzeczywista dodatnig C, ze dla kazdych liczb rzeczywistych x, y
zachodzi nier6wnos¢

[f(@) = f()I<C-le—yl.

499. Niech funkcja f:R—R bedzie funkcjg odwrotng do funkcji g:R— R zdefinowanej
wzorem
glx)=2"+x.

Poda¢ dwie pary liczb (n, w), gdzie n jest liczba naturalna (catkowita dodatnia)
mniejsza od 100, a w liczbg wymierng, speliajace réwnanie

f'n)=w.
Jezeli licznik lub mianownik liczby w jest wiekszy od 100, nie musi by¢ zapisany w po-
staci dziesietnej (moze by¢ zapisany np. w postaci potegi albo w postaci iloczynu liczb
dziesietnych lub poteg).

500. Niech funkcja f:R—R bedzie funkcja odwrotng do funkcji g:R—R zdefinowanej
wzorem ,
T

g(x)z;—l—x.

Poda¢ w postaci liczby catkowitej lub utamka nieskracalnego wartosci pochodnej dru-
giego rzedu funkcji f w trzech podanych punktach.

JTC E— T P

501. Niech funkcja f:IR—R bedzie funkcja odwrotng do funkcji g:R— R zdefinowanej

wzorea 3

g(x):%—l—Qx.

Poda¢ w postaci liczby catkowitej lub utamka nieskracalnego wartosci pochodnej dru-
giego rzedu funkecji f w czterech podanych punktach.
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