Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2020/21

Zadania do oméwienia na konwersatorium!

we wtorek 11.05.2021 (od godz. 11:15).

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé przed zajeciami.

191. Wyznaczyé¢ wszystkie rozwigzania réwnania z* = —4 w liczbach zespolonych.

Zapisa¢ wszystkie rozwigzania w postaci kartezjanskiej (bez uzywania funkcji trygono-
metrycznych) oraz zaznaczy¢ wszystkie rozwiazania na plaszczyznie zespolonej wyko-
rzystujac zamieszczony nizej rysunek, na ktorym narysowano okregi o srodku w zerze
i promieniach v/n dla n=1,2,3,4 oraz proste przechodzace przez punkt 0, co 15°.

"Wyktad rozpocznie sie w formie konwersatorium. Omoéwimy niniejszg liste, a jak zostanie czasu,
to bedziemy kontynuowaé¢ wyklad (ciagi i szeregi funkcyjne).
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192. Wyznaczy¢ wszystkie rozwigzania réwnania 2° = 272% w liczbach zespolonych.
Zapisa¢ wszystkie rozwigzania w postaci kartezjanskiej (bez uzywania funkcji trygono-
metrycznych) oraz zaznaczyé¢ wszystkie rozwiazania na plaszczyznie zespolonej wyko-
rzystujac zamieszczony nizej rysunek, na ktérym narysowano okregi o $rodku w zerze
i promieniach v/n dla n=1,2,3,4 oraz proste przechodzace przez punkt 0, co 15°.
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193. Wyznaczyé wszystkie rozwigzania réwnania z7 +423 = 82* +32 w liczbach ze-
spolonych. Zapisa¢ wszystkie rozwiazania w postaci kartezjanskiej (bez uzywania funkeji
trygonometrycznych) oraz zaznaczy¢ wszystkie rozwiazania na plaszczyznie zespolonej
wykorzystujac zamieszczony nizej rysunek, na ktéorym narysowano okregi o §rodku w ze-
rze i promieniach /n dla n=1,2,3,4 oraz proste przechodzace przez punkt 0, co 15°.
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194. Obliczy¢ wartos$c catki / sin” x dz. Przedstawié¢ wynik w postaci utamka nieskra-

0
calnego o dwucyfrowym liczniku i mianowniku.

/6
195. Obliczy¢ wartosé catki oznaczonej / cos®z du.
0

196. Obliczy¢ catke / sin®z dz.
0

197. Obliczy¢ wartosé catki oznaczonej
2
/ sin?x-cos*x dr |
0
Doprowadzi¢ wynik do postaci w-7, gdzie w liczbg wymierng.

a7

198. Udowodnié¢ nieréwnosé / cos'®z dx < 7.
0

199. Znalez¢é taka funkcje dwukrotnie rézniczkowalng f: R — R, ze
f"(z)=cos*z dla kazdego z€R,
a ponadto f(0)= f(m)=0. Obliczy¢ f(27).

7
- d
200. Wyznaczy¢ taka liczbe wymierna a <7, ze / % = %
J x

a

Kolokwium nr 4 (wtorek 18 maja 2021): material zadan 1-200.
11:15-12:15 — quiz na Moodlu (60 minut)
12:20-13:00 — dwa zadania otwarte (40 minut)
13:10-13:45 — wyktad (35 minut)

Przed rozpoczeciem kolokwium nalezy dotaczy¢ do spotkania w Teamsach na kanale
wyktadu i wtaczy¢ kamere.

Lista 12 -99 - Strony 96—100



Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2020/21

Oméwimy tez
wybrane zadania z kolokwium specjalnego z 27 kwietnia 2021 r.
A. Podaj taka liczbe naturalna k oraz taki utamek nieskracalny a/b reprezentujacy

liczbe wymierng dodatnig, ze kres gérny zbioru tych wartosci rzeczywistych parametru p,
dla ktoérych szereg

0 (12n)!- (nh)k . pm
a1 ((20)1)7-((3n)1)? - ((4n)!)?

jest zbiezny, jest réwny a/b.

B. Podaj kres dolny zbioru tych wartosci rzeczywistych C', dla ktérych prawdziwe
jest nastepujace twierdzenie:

Dla kazdych trzech ciagéw (a,), (bn), (¢,) o wyrazach dodatnich, spelniajacych wa-
runki

Y a2=38 St =125 S et =20
n=1

n=1 n=1
zachodzi nieréwnosé

o0
> apbpc, <C
n=1

C. Podaj kres dolny zbioru tych wartosci rzeczywistych C', dla ktérych prawdziwe
jest nastepujace twierdzenie:

Dla kazdych trzech ciagéw (a,), (bn), (¢,) o wyrazach dodatnich, spelniajacych wa-
runki

S =64

™8

S a2=16 S =27
n=1

n=1

zachodzi nieréwnosé

o0
> apbye, <C
n=1

D. Wykres funkeji ciaglej f: [0, o0) — R tworza ramiona tréjkatoéw rownoramiennych
w okolicy argumentéw naturalnych, a poza tym funkcja f jest zerowa. Doktadniej:

f(0)=0,
f(n)=2" dla neN,

1 1

a pomiedzy podanymi wyzej punktami funkcja f jest liniowa. Podaj wartosci calek:

7Of(m) dx [ (f(@))* da [ (@) da
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