Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2020/21

Kolokwium 2, 16.03.2021, godz. 12:00-12:20
Zadanie 2 (wersja 0)

Obliczy¢ catke nieoznaczong

dx
/x-(az+1)-(m—|—5)'
Rozwigzanie:
Rozktadamy funkcje podcatkowa na utamki proste:
1 A B D
z-(x+1)-(z+5) _E+:E7+1+$7+5’
1=A-(x+1)-(z+5)+B-z-(x+5)+D-x-(x+1).

(*)

W czasie, gdy mito$nicy rachunkow sa zajeci wymnazaniem wielomianu po prawej stro-
nie réwnania (*), ukladaniem ukladu trzech réwnan liniowych z trzema niewiadomymi
i rozwiazywaniem go, podstawimy do réwnosci (*) kolejno 2 =0, —1, —5. Otrzymujemy:

dla z=0 1=5-A, skad A=1/5,
dla z=-1 1=—4-B, skad B=-1/4,
dla xr=-5 1=20-D, skad D=1/20,
To pozwala dokonczy¢ obliczanie danej w zadaniu catki:
dx 1/5 1/4 1/20 In|z| Inlz+1] In|z+5|
/x-(:c+1)-(;c+5) / z o+l 2157 5 T
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Zadanie 2 (wersja 1)

Obliczy¢ catke nieoznaczong

dz
/x-(:}c—l—l)-(x—i—fi) ‘

Rozwigzanie:
Rozktadamy funkcje podcatkows na utamki proste:
1 A B D
z-(r+1)-(r+6) E+T+1+T+6’
1=A-(x+1)-(x+6)+B-z-(x+6)+D-z-(x+1). (%)

W czasie, gdy mito$nicy rachunkow sa zajeci wymnazaniem wielomianu po prawej stro-
nie réwnania (*), ukladaniem ukltadu trzech réwnan liniowych z trzema niewiadomymi
i rozwiazywaniem go, podstawimy do réwnosci (*) kolejno x =0, —1, —6. Otrzymujemy:

dla z=0 1=6-A, skad A=1/6,
dla z=-1 1=-5-B, skad B=-1/5,
dla x =—6 1=30-D, skad D=1/30,
To pozwala dokonczy¢ obliczanie danej w zadaniu catki:
/x-(:v+;l)x- (©16) :/1;6 - xlfl *ifg o= lnﬁm - |x5+1‘ 2 |§o+6’ -
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Zadanie 2 (wersja 2)

Obliczy¢ catke nieoznaczong

dz
/x-(:}c—l—l)-(x—i—?) ‘

Rozwigzanie:
Rozktadamy funkcje podcatkows na utamki proste:
1 A B D
z-(r+1)-(x+7) E+T+1+T+7’
1=A-(x+1)-(z+7)+B-z-(x+7)+D-z-(x+1). (%)

W czasie, gdy mito$nicy rachunkow sa zajeci wymnazaniem wielomianu po prawej stro-
nie réwnania (*), ukladaniem ukltadu trzech réwnan liniowych z trzema niewiadomymi
i rozwiazywaniem go, podstawimy do réwnosci (*) kolejno x =0, —1, —7. Otrzymujemy:

dla z=0 1=7-A, skad A=1/7,
dla z=-1 1=—6-B, skad B=-1/6,
dla x=-7 1=42-D, skad D=1/42,
To pozwala dokonczy¢ obliczanie danej w zadaniu catki:
/x-(:v+;l)x- @+ 7) :/1;7_xli61 *i/ﬁ o= lny| - laésﬂ‘ 2 |Z2+7’ -
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Zadanie 2 (wersja 3)

Obliczy¢ catke nieoznaczong

dz
/x-(x+1)-(m+8) ‘

Rozwigzanie:
Rozktadamy funkcje podcatkows na utamki proste:
1 A B D
z-(r+1)-(v+8) E+ﬁ+m’
1=A-(x+1)-(z+8)+B-z-(x+8)+D-z-(x+1). (%)

W czasie, gdy mito$nicy rachunkow sa zajeci wymnazaniem wielomianu po prawej stro-
nie réwnania (*), ukladaniem ukltadu trzech réwnan liniowych z trzema niewiadomymi
i rozwiazywaniem go, podstawimy do réwnosci (*) kolejno x =0, —1, —8. Otrzymujemy:

dla z=0 1=8-A, skad A=1/8,
dla v =-1 1=-7-B, skad B=-1/7,
dla z=-8 1=56-D, skad D=1/56,
To pozwala dokonczy¢ obliczanie danej w zadaniu catki:
dx 1/8 1/7 1/56 Injz| Infz+1] In|z+8|
— _ dr = — C.
/x-(:v+1)-(a:+8) / x $+1+x+8 ‘ 8 7 * 56 *
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Zadanie 2 (wersja 4)

Obliczy¢ catke nieoznaczong

dz
/x-(:}c—l—l)-(x—i—Q) ‘

Rozwigzanie:
Rozktadamy funkcje podcatkows na utamki proste:
1 A B D
z-(r+1)-(x+9) E+T+1+T+9’
1=A-(x+1)-(z+9)+B-z-(x+9)+D-z-(x+1). (%)

W czasie, gdy mito$nicy rachunkow sa zajeci wymnazaniem wielomianu po prawej stro-
nie réwnania (*), ukladaniem ukltadu trzech réwnan liniowych z trzema niewiadomymi
i rozwiazywaniem go, podstawimy do réwnosci (*) kolejno x =0, —1, —9. Otrzymujemy:

dla z=0 1=9-A, skad A=1/9,
dla z=-1 1=-8-B, skad B=-1/8,
dla z=-9 1=72-D, skad D=1/72,
To pozwala dokonczy¢ obliczanie danej w zadaniu catki:
ot i o e i
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