Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2020/21

Kolokwium 1, 9.03.2021, godz. 12:00-12:20
Zadanie 1 (wersja 0)

Obliczy¢ catke nieoznaczong

dx
/ 4+ Va2
Rozwigzanie:
Sposob I

Wykonujac podstawienie x =t i formalnie dx =11t'°dt, a po drodze korzystajac

/
t
ze Wzoru /f< )dt:ln ()| +C dla f(t)=t"+1, otrzymujemy

f(t)
dz 10 dqt t8dt 11 r9t¥dt 11
/l’—f- 1\1/; t11+t2 t9+1 9 t9+1 9 n‘ + ‘—'_

:191~1n ‘339/114-1’4-0-

Sposob 11
11
Wrykonujac podstawienie t = V2, czyli  =¢'1/2 i formalnie dz = ?tg/ 2 dt, a po dro-

!/
dze korzystajac ze wzoru /f (t)dt =In |f(t)|+C dla f(t) =12 +1, otrzymujemy

f(t)
d 1 t%2dt 11 p72ar 11 pA7Par 11
o4+ V2 2 J 24t 2 J 9241 9 9241 9
11
:§~ln‘x9/“+1’+c-
Sposéb 1T
. . . 11/9 . . 11t2/9 dt .
Wykonujac podstawienie x =¢"/" i formalnie dz = —9 otrzymujemy
/ dx 11 t9qt 11 g dt 111|t+1|+C'
—_— = — —_— = —_— = — 1N =
c+ V22 9 S99 S+l 9

:191-111 ‘x9/“+1’+0.

Sposob IV
f'()
f(x)

d “2Mgr 11 2272Mde 11
[ g 1 e s 1o
T+ \/1’2 £E9/11—|—1 9 1'9/11+1 9

Korzystajac ze wzoru / dr=In|f(z)|+C dla f(z) =241 otrzymujemy
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Zadanie 1 (wersja 1)

Obliczy¢ catke nieoznaczong

/ dx
x+ 13/.T2 :
Rozwigzanie:
Sposob 1
Wykonujac podstawienie x =t i formalnie dx =13t'?dt, a po drodze korzystajac
/
t
ze Wzoru /];((t)) =1In |f(t)|+C dla f(t)=t"+1, otrzymujemy
dx 12 dt tdt 13 p110dt 13
=13 =13 = t+1+C=
/SL’—F 1\3/? t13—|—t2 t11+1 11 t11+1 ‘ T ‘—i_
13
= e 1|40
Sposob 11
13
Wykonujac podstawienie t= 1\3/ 22, czyli x=t%/? i formalnie dx:?tll/z dt, a po

f'(t

drodze korzystajac ze wzoru / In|f(t)|+C dla f(t)=t"2+1, otrzymujemy

/ dx 13 t1/2at _13 t2dt 13 G2 dt 13

Y e S = In|t"2+1|+C =
ot 2 2 Sy 2 J2gr 11 ) a2 11 |41+

B )

Sposob 111

. . 1311 - . 13¢*/M dt .
Wykonujac podstawienie x =t /11§ formalnie dx = T , otrzymujemy
/ dx 13 210 gt 13 dt 13 Tt 1)+ C
_— = . _— = — . _— _ n =
ot War 10 e e
13 11/13

Sposob 1V

/
Korzystajac ze wzoru /]}((x)) dr=In|f(2)|+C dla f(z) =23 4+1 otrzymujemy
T

B4y 13 rpa¥Bdr 13
/ 13 / 11/13 - ) 1311 13 11 hl‘ 11/13+1’+C'
T+ N 21/134 1 11 /B4l 11
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Zadanie 1 (wersja 2)

Obliczy¢ catke nieoznaczong

/ dx
4+ 17/.T2 :
Rozwigzanie:
Sposob 1
Wykonujac podstawienie  =t'" i formalnie dz=17t'%dt, a po drodze korzystajac
/
t
ze Wzoru /];((t)) =1In |f(t)|+C dla f(t) =t +1, otrzymujemy
dx 10 dt tde 17 p15tMdt 17
T =T = tP+1+C=
/x—l— Va2 $17 + 42 te1 15 J 541 In ¢+1]+
=— ln ‘:1:15/17—{—1‘ +C.
Sposob 11
17
Wykonujac podstawienie t= 1\7/ 22, czyli @ =t'"/? i formalnie dx:?tw/z dt, a po

f'(t

drodze korzystajac ze wzoru / In|f(t)|+C dla f(t)=t/2+1, otrzymujemy

dz 17 t2dt 17 924t 17 At 17 15/2
/717:7- —_— —_— . 7:7.111“[; +1’+C:
o+ a2 2 )24t 2 J 5241 15 ) #5241 15

T e

Sposob 111

. . 15 17t2/% qt ,
Wykonujac podstawienie z =¢'7/1% i formalnie dx = — 1 otrzymujemy
/ dx 17 215 dt 7 pdt 17, 1O
_— = . _— = — . _— _ n =
I+ 1\7/? 15 t17/15+t2/15 15 t_|_1 15
17 15/17
fﬁ-ln‘x +1|+C.
Sposob 1V
: f'(x) :
Korzystajac ze wzoru / i )dac:ln |f(z)|+C dla f(z)=2"17T41 otrzymujemy
x
e 1T Ny 17
[t e 17 g 10 o
T+ \/_ 2541 15 ) 2B ET 15
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Zadanie 1 (wersja 3)

Obliczy¢ catke nieoznaczong

/ dx
4+ 19/.T2 :
Rozwigzanie:
Sposob I
Wykonujac podstawienie x=¢* i formalnie dx =19t®dt, a po drodze korzystajac
/
t
ze Wzoru /];((t)) =In|f(t)|+C dla f(t)=t7+1, otrzymujemy
dx '8 dt todt 19 p17t'%dr 19
S N R TR N D e | Ee
/x—l— Va2 £19 112 R i Tl G
=— ln ‘:1:17/19—{—1‘ +C.
Sposob 11
19
Wykonujac podstawienie t= 1\9/ 22, czyli x =112 i formalnie d:vZEt”/ 2dt, a po

f'(t

drodze korzystajac ze wzoru / In|f(t)|+C dla f(t)=t"/2+1, otrzymujemy

dz 19 724t 19 924t 19 pA2dt 19 1772
/719:7- _— . _— . 7:7.111“[; +1’+C:
o+ Waz 2 924t 2 J T2 17 ) 27241 17

19 e

Sposob 111

. . /17 - 19¢2/17 qt ,
Wykonujac podstawienie z =t'/17 i formalnie dx = —7 otrzymujemy
dx 19 217 dt 19 [ dt 19
/ 9/ 5 17 | A9/17 L 2/17 17 =i+ 1[+C=
x4+ Va2 17 1917 42/ 17 t—l—l 17
_ 19 17/19
fﬁ-ln‘x +1|+C.

Sposob 1V

/
Korzystajac ze wzoru /]}((x)) dr=In|f(2)|+C dla f(x) =2 +1 otrzymujemy
T

2y 19 pfa?Mdr 19
/ 1 / 17/19 - ' 1917 19 17 ln‘ 17/19+1’+C'
ot ,/_ 4117 ) 941 17
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Zadanie 1 (wersja 4)

Obliczy¢ catke nieoznaczong
/ dx
4+ 23/.T2 :

Rozwigzanie:
Sposob 1

Wykonujac podstawienie x =1 i formalnie dx =23t*?dt, a po drodze korzystajac

/
t

ze Wzoru /f ( )dt =1In |f(t)|+C dla f(t)=t*'+1, otrzymujemy

f(t)

d 22 dt 204t 23 21t0dt 23
[ =2 [ g =2 [ = [T =] 1=
x4+ A2 123 4 ¢2 211 21 2141 21

By

Sposob 11
23
Wykonujac podstawienie t = 3/22, czyli =122 i formalnie dz = ?tm/ 2dt, a po

/
t
PO = 01+ a7 =741, otraymujemy
/ dv 23 [eM2dr 23 [ 192dt 23 R4
o+ Va2 2 Ry 2 ) e o) @y

By

drodze korzystajac ze wzoru /

;i’.ln 2 41|+C =

Sposob 111

: . 03/21 - , 23t%/21 dt ,
Wykonujac podstawienie z = t23/2! i formalnie dx = TR otrzymujemy
dx 23 221 dt 23 [ dt 23
/72 55 = o1 | mE g o | oy oy It C=
o+ Va2 21 J /2442 21 Jt+1 21
_ 23 21/23
—i-ln‘x +1‘+C.

Sposob 1V

/ dx :/x2/23dx :§. W:%Jn‘xm/%—l—l’—i—C
o4+ /22 r2/841 21 r2/2841 0 21 '

Korzystajac ze wzoru /
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Zadanie 1 (wersja 5)

Obliczy¢ catke nieoznaczong
/ dx
4+ 29/.T2 :

Rozwigzanie:
Sposob 1

Wykonujac podstawienie x=1* i formalnie dx =29t*® dt, a po drodze korzystajac

/
t

ze Wzoru /f ( )dt =In|f(t)|+C dla f(t)=t>"+1, otrzymujemy

f(t)
d 8 dt t*0dt 29 2714t 29
r+ Va2 129 412 t2T+1 27 27 +1 27
_ 29 27/29
= n |22 41|+ C
Sposob I1
29
Wykonujac podstawienie t= /22, czyli © =122 i formalnie dz= ?tw/ 2dt, a po

!/
t
drodze korzystajac ze wzoru /f (<t)) dt=In |f(t)|+C dla f(t) =t>"/241, otrzymujemy

f
/ de 29 dt 20 p#PPdt 29 pFPRd
ot Bz 2 gy o ) w@iryr ot ) @iyl

B o

gg.m #7724 1|+C =

Sposob 111

: . 00/27 - , 20t%/27 dt ,
Wykonujac podstawienie z = t2%/27 i formalnie dx = a7 otrzymujemy
dx 29 227 dt 20 [ dt 29
/72 075 = 97 | mE a7 | 7oy = o Wt +C=
x4+ Va2 27 129/27 2/ 27 t+1 27
_ 29 27/29
—E-ln‘x +1‘+C.

Sposob 1V

/
Korzystajac ze wzoru /]}((x)) dr=In|f(2)|+C dla f(x)=2?"?°+1 otrzymujemy
T

/ dx :/x2/29dx _ 29 w §~ln‘x27/2g+1’+0.
v+ Va2

272941 97 ) 2951 T 97
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