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Zadania do omoéwienia na ¢wiczeniach zdalnych
we wtorek 20.10.2020 i czwartek 22.10.2020.

Zadania nalezy sprébowacé rozwigzacé¢ przed éwiczeniami.

Czesé éwiczen moze zostaé poswiecona zadaniom
z listy 3 wskazanym przez studentéw.

51. Czy istnieja takie liczby naturalne m, n > 1, ze log,,n=13/7 ?

52. Niech n bedzie liczba naturalna. Majac do dyspozycji nawiasy, n, liczby catkowite
oraz znaki 4+,—,-,: i v zapisac liczbe niewymierna dodatnig mniejsza od %

OszusTwo  53.
ZADANIE: Dowies¢, ze liczba /3 — V8—14/2 jest niewymierna.
Rozwigzanie I:

Liczba —+/2 jest niewymierna. Takze liczba /3 — v/8 jest niewymierna, bo gdyby byta
wymierna, to jej kwadrat 3—+/8 tez bylby liczba wymierna, a nie jest. Zatem liczba

3 —v/8—1/2 jest niewymierna jako suma liczb niewymiernych.
Rozwigzanie I1:

Przeprowadzimy dow6d nie wprost. Zatézmy, ze liczba \/3 —v/8 — /2 jest wymierna

1 oznaczmy ja przez w. Wtedy
w=1\3-v8—V2
w+vV2=1/3-8

w?+2v2w+2=3-2V2
2V2(w=+1)+ (w—1)(w+1)=0
Dzielac ostatnig rownosé przez w+ 1 otrzymujemy
2V2+w—1=0,

co stanowi sprzecznos¢ z zatozeniem wymiernosci liczby w, gdyz lewa strona réwnosci
jest liczbg niewymierng i nie moze by¢ réwna 0.
Czy powyzsze rozwigzania sa poprawne?

54. Liczby a i b sa dodatnie i niewymierne. Czy mozemy stad wnioskowad, ze liczba
a+b jest niewymierna?

55. Liczby a+b, b+c i c+a sg wymierne. Czy mozemy stad wnioskowaé, ze liczby
a, b, c sa wymierne?

56. Liczby a+0b, b+c, c+d i d+a sa wymierne. Czy mozemy stad wnioskowaé, ze
liczby a, b, ¢, d sa wymierne?
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20 przyktadow.

Odpowiedzi, ktérych poprawnosci nie da sie uzasadni¢ elementarnie,
uznane.

Da¢ przyktad takiej liczby rzeczywistej x, ze

57. 0<x <1 oraz x jest niewymierna,

58. Vb <1z <6 oraz x jest wymierna,

59. 22 i 23 sg niewymierne, ale 2° jest wymierna,
60. z* i 2% sg wymierne, ale 2° jest niewymierna,
61. (z+1)? jest niewymierna,

62. z jest niewymierna, ale x—i—% jest wymierna,
63. x jest niewymierna i 2” jest niewymierna,
64. 27 43" jest liczba niewymierna,

65. 27 43" jest liczbg wymierna,

66. log,z +log,x jest liczbg niewymierng,

67. log,x +logsx jest liczba wymierna,

68. log,z-logsx jest liczba niewymierna,

69. log,z -logsx jest liczba wymierna,

70. 2% +log,x jest liczba catkowita dodatnia,

71. 2% +log,x jest liczba niewymierng,

72. x+log,x jest liczba wymierna niecatkowita,
73. V2 jest liczbg wymierng niecatkowita,

74. zV? jest liczbg niewymierna,

75. log,(1+x) jest liczba wymierna,

76. log,(1+x) jest liczba niewymierna.
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