Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2020/21

Zadania do omdéwienia na éwiczeniach
w pigtek 15.01.2021 i poniedzialek 18.01.2021.

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé przed éwiczeniami.

573. Wyznaczy¢ taki wielomian piatego stopnia W (x) o wspétezynnikach rzeczywi-
stych, ze funkcja f:R — R okreslona wzorem
0 dla =<0
flz)=¢ W(z) dla 0<z<1
x dla z>1

jest dwukrotnie rézniczkowalna.

574. Wyznaczy¢ taki wielomian piatego stopnia W (z) o wspétezynnikach rzeczywi-
stych, ze funkcja f:IR — R okreslona wzorem
—1 dla z<-1
flz)=¢ W(z) dla —-l<z<1
1 dla z>1

jest dwukrotnie rézniczkowalna.

575. Niech

T

dla xz#0
fla) =
A dla =0
a) Dla ktorej wartosci parametru A istnieje f/(0) i ile jest réwna?
b) Dla tej samej wartosci parametru A wyznaczy¢ f”(0).

576. Dana jest funkcja f:R — R okreslona wzorem f(z)= ¢/22+2. Wyznaczy¢ naj-
mniejszg taka liczbe rzeczywista dodatnig C, ze dla kazdych liczb rzeczywistych x, y
zachodzi nieréwnosc¢

[f(@) = f(I<C-lz—yl.

577. Niech funkcja f:R— R bedzie funkcjg odwrotng do funkeji g:IR— R zdefinowanej

wzorem
g(x)=2"+1m.

Poda¢ dwie pary liczb (n, w), gdzie n jest liczba naturalna (catkowita dodatnia)

mniejsza od 100, a w liczbg wymierng, speliajace réwnanie
f'(n)=w.

Jezeli licznik lub mianownik liczby w jest wiekszy od 100, nie musi by¢ zapisany w po-
staci dziesietnej (moze by¢ zapisany np. w postaci potegi albo w postaci iloczynu liczb
dziesietnych lub poteg).
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578. Niech funkcja f:R— R bedzie funkcjg odwrotnag do funkeji g:IR— R zdefinowanej

wzorem

LE’B

g(:r):§+x.

Poda¢ w postaci liczby catkowitej lub utamka nieskracalnego wartosci pochodnej dru-
giego rzedu funkcji f w trzech podanych punktach.

TE - C E— P

579. Niech funkcja f:R— R bedzie funkcja odwrotng do funkcji g:R—R zdefinowanej

wzorem 3

g(x)z%—i—?x.

Poda¢ w postaci liczby catkowitej lub utamka nieskracalnego wartosci pochodnej dru-
giego rzedu funkcji f w czterech podanych punktach.

PO (D e ()

W kazdym z kolejnych 10 zadan zapisz w postaci liczby calkowitej lub utamka nie-
skracalnego wartosci trzech pochodnych funkcji w podanym punkcie.

580. fi(z)=va  fl(25)=......... RS = . f2B)= .
=z-vz  fi(1/4)= ....... L )= A=
2)=22 vz  fid)=......... L W)= L A=
=¥z fi() = L) = L ()=

()
581. fo()
()
()
584. fs(x)=x- Vo fH(1/2T)= ...... . 2= 2=
()
()
()
()

582. f
583. f,
585. fo(x)=Inx 2= , J2)= ... ... , J2)=.......
586. f7(x)=x-Inx A= ... : 7= ......... T)= ...
587. fs(x)=arctg x ()= ) ()= ......... : J()=.........
588. fo(x
589. fio(z)=arctgz  fi,(3)=........ : 03)= ... : @)= ...

590. Wyznaczy¢ liczbe naturalng k oraz liczby wymierne a i b, dla ktérych prawdziwe
jest nastepujace twierdzenie:

Dla dowolnej funkcji trzykrotnie rézniczkowalnej g: R — R o dodatniej pochodnej
pierwszego rzedu, pochodna trzeciego rzedu funkcji f odwrotnej do g wyraza sie wzorem:

" T :a-(g”(x))Q—l—b-g’(x)~g”’(x)
" (9(@)) (g,(x»k :

=arctg x ()= ......... ) g(2)=......... , J(2)=.........
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