Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2020/21

Zadania do omdéwienia na éwiczeniach
w pigtek 8.01.2021 i poniedzialek 11.01.2021.

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé przed éwiczeniami.

x —X
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536. Funkcja f:R— R jest okreslona wzorem f(z)=

funkcja odwrotna do f, tzn. f(g(x))=g(f(x)) =2 dla dowolnej liczby rzeczywistej x.
Podaé¢ wzor na pochodng funkcji g. Podaé przyktad takiej liczby wymiernej = > 1,
ze liczba ¢'(z) jest wymierna.

. Funkcja g: R— R jest

537. Niech funkcja f:R— R bedzie funkcjg odwrotna do funkcji g:IR— R zdefinowanej
wzorem g(z) =z°+z. Obliczyé f/(0), f'(2) i f'(34).

538. Niech funkcja f:R— R bedzie funkcjg odwrotnag do funkcji g:IR— R zdefinowanej
wzorem g(z) = 2°+9z. Obliczyé¢ f/(0), f/(10) i £/(100).

W kazdym z kolejnych 7 zadan funkcja g;: R — R jest funkcja odwrotng do funkeji
fi :R — R okredlonej podanym wzorem. W kazdym z tych zadan podaj w postaci
liczby calkowitej lub utamka nieskracalnego wartosci pochodnej funkcji g; w trzech
podanych punktach.

539. fi(z)=2°+x g0)=...... a2)=...... g.(130)=......
540. fo(z)=2"+x gh0)=...... gh(2)=...... gh(130)=......
541. f3(z)=2"+5x gh(0)=...... gh6)=...... gh(42)=......
542. fi(z)=12°+52 gi(0)=... ... gi(6)=...... gi(42)=......
543. f5(z) =27 +22 a3 =...... gs(12)=...... g (72)=......
544. fo(z) =244z gi(5)=...... ga(16)= ... .. ge(80)= ... ...
545. f(z)=22"+=x a3)=...... gh(18)=...... g5 =......
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W kazdym z kolejnych 5 zadan dla podanej funkcji g; : R — R funkcja f;: R — R jest

okres$lona wzorem
fi(gi(z)) =2 +3z.

W kazdym z tych zadan podaj w postaci liczby catkowitej lub utamka nieskra-

calnego wartosci pochodnej funkcji f; w trzech podanych punktach.

546. gy (z) =2+ 146 f18)=..... f116)=.....
547. go(v) =2 +22+3 2(6)=..... f(15)=.....
548. gs(z) =22+ 3)= ... £08)= ...
549. g,(z)=2°+x+2 (2)=..... 4)=.....
550. gs(r) = 2"+ 22 [0)=...... (3)=......

551. Funkcja f: (0, +00) — R jest okreslona wzorem
e’+1
=1 )
fla) =t (55
Funkcja g jest ztozeniem 2020 egzemplarzy funkcji f:

g(@) = f(f(f(. f(f(2)).-))) -
Rozstrzygnaé, czy liczba ¢’ <\/E> jest wymierna.

552. Znalez¢ najmniejsza i najwieksza wartos¢ funkceji

:L,QOZO .TZOQO $2020 :L,QOQO
(& e e e
f(w):arCtg e +1 + Ve —1 — 1] +arctg| \e +1 — \e -1 -1

na przedziale [10, 50] i okresli¢, w ktérych punktach te wartosci sa przyjmowane. Dopro-
wadzi¢ wartos$ci najmniejsza i najwieksza do tak prostej postaci, aby byto widac, czy sa

to liczby wymierne, czy niewymierne.
Wskazéwka: f=goh, gdzie

2
g(t) =arctg (t— 1) +arctg (t - 1)

oraz

h(ZL‘) _ \/6612020 14 \/eezmzo 1

553. Funkcja f:Z — Z, gdzie Z =R\ {1}, jest okreslona wzorem
x

Funkcja g jest ztozeniem 666 egzemplarzy funkcji f:

g(x) = f(f(fC fOf(2)-0)))
Rozstrzygnaé, czy liczba ¢’ <\/§> jest wymierna.
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554. Funkcja f: 7 — Z, gdzie Z =R\ {0, 1}, jest okreslona wzorem
Y1
flr) =YL

Funkcja g jest ztozeniem 666 egzemplarzy funkcji f:

9(@)=ffFFCFf(2)--))
Rozstrzygnaé, czy liczba ¢’ <\/§> jest wymierna.

555. Wyznaczy¢ takg liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem
e?® — 22?2 —2x—1

flz) = v’
A dla =0

jest rozniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

dla z#0

556. Wyznaczy¢ takg liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem

1—
docost s
flx)= e*—1—zx

A dla =0

jest rézniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

557. Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem
3 _ 2z —In(1
e’ —e n(l+x) dla 40
flz)= a?
A dla =0

jest rézniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartodci parametru A.

558. Wyznaczy¢ takg liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem
2ze " —In(1+2
xe n(1l+2x) dla 240
fz) = v’
A dla =0

jest rozniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

559. Wyznaczy¢ takg liczbe rzeczywistg A, ze funkcja f okreslona wzorem
e —1+z

f@)={ W(+a)
A dla =0

jest rozniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

dla z#0

560. Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem

T
e’ — ea:Jrl

flz)= z?
A dla =0

jest rozniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.

dla 240
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