Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2020/21

Zadania do omdéwienia na éwiczeniach
w czwartek 7.01.2021 i wtorek 12.01.2021.

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé przed éwiczeniami.

504. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza wartosé¢ funkceji f okreslonej wzorem
fla)=2" =3z +1]

na przedziale [—2, 2] oraz podaé¢, w ktérych punktach te wartosci sa osiagane.

505. Wyznaczy¢ najmniejszg i najwieksza wartos¢ funkeji f okreslonej wzorem
f(x) :m—i—‘xQ—G’

na przedziale [—4, 3] oraz podaé¢, w ktérych punktach te wartosci sa osiagane.

506. Wyznaczy¢ najmniejszg i najwieksza wartos¢ funkeji f okreslonej wzorem
f(z) :ZE—I—’I'2—ZL‘—6)

na przedziale [—5, 5] oraz podaé, w ktérych punktach te wartosci sa osiggane.

507. Wyznaczy¢ najmniejszg i najwieksza wartos¢ funkeji f okreslonej wzorem
f(z)=2*—V4x2 +4x+1

na przedziale [—3, 3] oraz podaé¢, w ktérych punktach te wartosci sa osiggane.

508. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza wartos¢ funkeji f okreslonej wzorem
f(2)=V922+62+1—2°

na przedziale [—2, 3] oraz podaé, w ktérych punktach te wartosci sa osiggane.

509. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwiekszg wartosé funkeji f okreslonej wzorem
f(x) :3$—|—’x3—9x’
na przedziale [—4, vV 10] oraz podaé, w ktorych punktach te wartosci sg osiggane.

510. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwieksza warto$¢ funkeji f okreslonej wzorem
flx) =22+ Vat—9822+ T4

na przedziale [—11, 9] oraz podaé, w ktérych punktach te wartosci sa osiagane.

511. Wyznaczy¢ punkty, w ktérych funkcja f zdefiniowana wzorem
r  10-In(2?+1)

f(:L’):%—T—i—arctgx

osiaga najmniejsza i najwieksza warto$¢ na przedziale [9, 11].
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512. Wyznaczy¢ punkty, w ktérych funkcja f zdefiniowana wzorem
9 81

osiaga najmniejsza i najwicksza warto$¢ na przedziale [4, 5].

513. W stozku o objetosci 1 chcemy umiesci¢ walec w taki
sposob, ze jedna z podstaw walca lezy w ptaszczyznie podsta-
wy stozka, a obwod drugiej podstawy walca lezy na powierzch-
ni bocznej stozka. Rysunek obok przedstawia widok z boku,
ewentualnie przekrdj ptaszczyzng zawierajaca wspolng os obro-
tu stozka i walca. Jakg najwiekszg objetos¢ moze mie¢ walec?

514. W tréjkat krzywoliniowy ograniczony prostymi o réwnaniach y =0 i
x =1 oraz parabolg o réwnaniu y =22 chcemy wpisaé prostokat jak na rysunku
obok. Jakie najwigksze pole moze miec taki prostokat?

515. W trojkat krzywoliniowy ograniczony prostymi o rownaniach y =10 i
x =1 oraz krzywa o réwnaniu y = 2% chcemy wpisaé¢ prostokat jak na rysunku
obok. Jakie najwigksze pole moze mie¢ taki prostokat?

516. Dana jest funkcja f:R — R okre§lona wzorem f(x)= v/22+12. Dowiesé, ze dla
dowolnych liczb rzeczywistych x, y zachodzi nieréwnos¢

[z —y|
(@)= fWI< =5~

gdzie C'=6 (wersja trudniejsza) lub C'=3 (wersja latwiejsza).

517. Dowies¢, ze dla kazdej liczby rzeczywistej o € (2, 4) zachodzi nieréwno$é /x> V2.

518. Wyznaczy¢ najwieksza warto$é funkcji f: IR — R okreélonej wzorem

f(z)=5sinz —sinbx.
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519. Niech f(z)=4cosx+sindz. Podaé wszystkie miejsca zerowe pochodnej funkeji f
w przedziale [0, 27).

520. Rozstrzygnac, ktora liczba jest wieksza:
16-arctg 74+1n13 czy 16-arctg 84+1n10 ?

Wskazéwka 1: Podane liczby sa wieksze od 25, a réznia sie o mniej niz 0,02 — nie
probuj bezposredniego szacowania.
Wskazéwka 2: Zbadaj funkcje pomocnicza f(x) =16arctg z —In (22 +1).

W kazdym z 10 ponizszych zadan podaj najwieksza wartos¢ funkcji f na przedziale
[0, 00). Odpowiedzi podaj w postaci liczby caltkowitej lub utamka nieskracalnego.

521. f(x)=/o—22% .
522. f(x) =4I — 2%

523. f(2) =32VZ — 2%

524. f(x) =4VT —272%
525. f(2) =32 —272%
526. f(z) =4vT—1252%
527. f(x)=6/T—a® .
528. f(x)=3vo— 162 .
529. f(x)=8vo—at

530. f(x)=+/o— 162"
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