Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2020/21

Zadania do omdéwienia na éwiczeniach
w pigtek 18.12.2020 i poniedzialek 21.12.2020.

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé przed éwiczeniami.
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487. Udowodnié¢ nierdwnosé

arctg 6+arctg 12 < arctg 7+ arctg 10.

488. Udowodnié nieréwnosé

26 - earctg 5 <925. earctg 7

489. Dana jest funkcja f: (0, +00) — R okreslona wzorem

Dowies¢, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych dodatnich x, y zachodzi nieréwnosé

[f(2) =) <[]z —y|.

490. Dana jest funkcja f:[—10, 10] — R okreslona wzorem
() = /1022 +9000.

Dowiesé, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych z, y € [-10, 10] zachodzi nieréwnosé

[f(@) = f)l<le—yl.

491. Dana jest funkcja f:[—10, 10] — R okreslona wzorem
f(z)=v5bx?+125.

Dowiesé, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych z, y € [—10, 10] zachodzi nieréwnosé

[f (@) = f)<2-[z—y|.
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492. Dana jest funkcja f:[—1, 1] — R okreslona wzorem
flz)=v22242.

Dowies¢, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych z, y € [—1, 1] zachodzi nieréwnoscé

|f(x) = f)<|z—y|.

493. Dana jest funkcja f:[—4, 4] — R okreslona wzorem
flx)=va2+9.

Dowiesé, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych z, y € [—4, 4] zachodzi nieréwnosé

7)) < 5 lr—yl

494. Niech funkcja f:[4, o) — R bedzie dana wzorem
1
flz)= v
Dowiesé, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych z, y € [4, 00) zachodzi nier6wnosé

[z —y|
|f($)—f(y)|<ﬁ-

495. Dana jest funkcja f:IR — R okreslona wzorem
f(z)=In (e’” + e“”) :
Dowies¢, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y zachodzi nierownosé

[f (@) = fy)l < le—yl.

496. Dana jest funkcja f:R — R okreslona wzorem
f(x) zln(x2—|—1> .
Dowieéé¢, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y zachodzi nieréwnosé

[f (@)= fw)<|z—y|.

497. Funkcja rézniczkowalna f: (0, +00) — (—o00, 0) spetnia warunki f(1)=—-2/3 oraz
f(2)=-2/5. Dowies¢, ze stad wynika istnienie takiej liczby rzeczywistej dodatniej x, ze
@)= (f(2))" .

1

Wskazéwka: g(x) = )

498. Funkcja rézniczkowalna f:(0, +00) — (0, +00) spelnia warunki f(2)=11 f(4)=4.
Dowies¢, ze stad wynika istnienie takiej liczby rzeczywistej dodatniej z, ze

f'@) =+ f(z).
Wskazéwka: g(z)=2-/f(z)
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