Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1, zima 2017/18

Kolokwium nr 3: poniedzialek 6.11.2017, godz. 12:15-13:00, material zad. 1-149.
Poziom standardowy (z my$la o ocenie co najwyzej dobrej)
3. Szacowanie liczb i wyrazen.

Zadania do samodzielnego rozwigzania.
Pomoc w rozwigzaniu tych zadan mozna uzyskaé¢ na Analizie Matematycznej 1P.

81. Niech a = v/2. Ktéra z liczb jest wieksza:

10
a’ czy 1017 2

Pomoc dla os6b dostajacych oczoplasu: liczba a wystepuje w pierwszym wyrazeniu
16 razy.

Ktoéra z liczb jest wigksza 7
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99. —— czy /3746 100, — czy 12 101, — czy ——
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27/8 27 9/4
102. (4) czy (8) 103. logy27 czy log,8 104. logs8 czy logyd

105. log;127 czy 1og;,999  106. (log,3)-logs7 czy (log,7)-logs3
107. (log,3) -log;b czy (log;9)-log,s25 108. log,3 czy logsb

109. log,7 czy log;19 110. log,3 czy logs13 111. logsb czy log,;56

Wskazéwka do niektoérych pytan:
Wiadomo, ze wartos¢ utamka nie zmieni sie, jezeli licznik i mianownik pomnozymy przez
te sama liczbe rézna od zera.
Podobnie, wartos¢ logarytmu nie zmieni sig, jezeli podstawe i liczbe logarytmowana .....
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Zadania do omdwienia na éwiczeniach 23,25,30.10.2017 (grupy 2-5).
Zadania nalezy sprébowacé rozwigzaé¢ przed éwiczeniami.

112. Uporzadkowa¢ nastepujace liczby w kolejnosci rosnace;j

a:(5_\/§>2008’ b:(6_\/§)2009’ C:(?—\/ﬁ>2011’ d:(g_\/ﬁ)2013.

Ktoéra z liczb jest wicksza:
113. 21990 c7y 999999 2 114, 26% czy 10" 7 115. 26%° czy 1235 7

1 666
116. V/37—6 czy o 0our (V37-6)

1000

1 1001
ey foom 118 22 czy 10002 ?

Wskazujac odpowiednia liczbe naturalng k& udowodnié nieréwnosci 108 < L < 102,
119. L=3972%7 120. L=257"7 121. L="700!

122. Niech a = /2. Ktéra z liczb jest wicksza: a25® czy 256 7

W kazdym z ponizszych zadan wpisz w miejscu kropek dwie liczby wystepujace w cia-
gu 0’ 1’ 2’ 5 710’ 1007 1057 1010’ 1020’ 10507 101007 10200’ 105007 101000’ 102000’ 105000’ 10100007

1020000 1950000 1()100000 15200000 75500000 1 (j1000000 y14 kolejnych miejscach tak, aby po-

wstaty prawdziwe nieréwnosci.

123. <2200 <
124. <300
125. < 10000
126. e, < 3010000
127. e, <22 <
128. <4444 <
129. <TTTTTTT < e,
130. <2011 <
131. < 2225955 <l
132, <B555%22 <
133. <3333 <
134. <10000! < coovveie
135. < 666! <

136. Udowodni¢ nieréwnosé n> <2" dla wybranej przez siebie liczby naturalnej n
wigkszej od 1.

137. Wskazujac odpowiednie liczby wymierne dodatnie C, D (niezalezne od n) udo-

wodni¢, ze dla dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodzg nieréwnosci
4nt —3n3 +2

CL——F—=<D.
5nt+4n2 —2
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Wskazujac odpowiednie liczby wymierne dodatnie C', D oraz liczbe rzeczywista k
udowodni¢, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzg nieréwnosci

C-n*<Wi(n)<D-n".

_n3—|—2n2+1 ond—n?+1 In2+1

Dla podanej liczby x wskazac taka liczbe catkowita n, ze n <z <n+1.

1 1 1
141. 1= ——— 142. z=——— 143. 2=
5vV2—T 43 -7 3v3-5
144 1 145 ! 146 1
= —FF = =
3v3—4v2 3vV5 -7 213 -7

147. Dobra¢ odpowiednie liczby wymierne dodatnie C' oraz D i udowodnié, ze dla
dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodza nierownosci

6nt —3n8+2

C<— ——
6 —3n5+3
Liczby C'i D musza spetnia¢ nieréwnosé¢ D < 8C.

148. Dobra¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatnia C' i udowodni¢, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

C<In3163n2—n<70.

149. Dobraé¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatnia C' i udowodnié, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

C<Vnt4+80n3 —n<10C.

Zadania do omdwienia na éwiczeniach 6.11.2017 (grupy 2-5).

Dla podanego wyrazenia W (n) dobra¢ odpowiednie stale g oraz C' i udowodnié, ze
nieréwnosci g —C'/n < W (n) < g+C'/n sa prawdziwe dla kazdej liczby naturalnej n.

n®+nt+1 NG ant+1
150. ——— 151. 152. ———  153. Vn2+4n—
2n®+n3+5 vn+1 n?+1 netAn—mn

Dla podanego wyrazenia W (n,k) dobra¢ odpowiednia wartosé¢ parametru k i odpo-
wiednie state dodatnie g oraz C' i udowodnié, ze nieréwnosci g —C'/n < W (n,k) <g+C/n
sg prawdziwe dla kazdej liczby naturalnej n.

k 1 6 5
154. YL 155 YU g6 JnS ik —nt

nb4nd nk+1
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