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KOLOKWIUM nr 12, 22.01.2018, godz. 12:15-13:45

Zadanic 24 . (10 punktéw)
Wyznaczy¢ taka liczbe rzeczywista A, ze funkcja f okreslona wzorem

e?r — 2% —2x—1

f(x)= a
A dla z=0

jest rozniczkowalna w zerze. Obliczy¢ f/(0) dla tej wartosci parametru A.
Rozwigzanie:
Korzystajac z definicji pochodnej otrzymujemy
e?h—2h%—2h—1 2h 2 3
oy i d (B) = (0) SMel 4 22— 2h—1—Ah
R A h = iy B '
Przy h— 0 w ostatniej granicy otrzymujemy wyrazenie nieoznaczone 2, mozemy wiec

0 )
zastosowaé regute de I’Hospitala.

dla z#£0

2 4p— 2 3AK
f1(0)= limy 4h3

0

o» mozemy wigc po raz drugi zastosowac

Przy h—0 otrzymujemy wyrazenie nieoznaczone
regute de I’'Hospitala.

4e2h — 4 _GAh
/ 1
f(0) = lim 122

0

Przy h—0 otrzymujemy wyrazenie nieoznaczone g, mozemy wigc po raz trzeci zastosowac

regute de I’'Hospitala.
8e2h —6A
! .
0)=1lim —.
£1(0) = lim —
Przy h— 0 otrzymujemy iloraz S_OGA, co ma postac nieoznaczong % dla A=4/3. Wéwezas
mozemy po raz czwarty zastosowaé regute de 1’Hospitala.

16e®* 16 2

/ T _ 0
FO)=lim——=51=3"

Odpowiedz: Funkcja f jest rézniczkowalna dla A=4/3 i wéwczas f'(0) =2/3.
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Zadanie 29« (30 punktéow)

W kazdym z zadan 25.1-25.10 zapisz w postaci liczby catkowitej lub utamka nieskra-
calnego wartosci trzech pochodnych funkcji w podanym punkcie. Za kazda poprawnie
podang pochodng otrzymasz 1 punkt.

25.1. fi(z) =+ f1(25)=1/10, (25) =-1/500, "(25) = 3,/25000
25.2. fo(z) =z vz f3(1/4)=3/4, 5(1/4)=3/2, 7'(1/4) =3
25.3. f3(x) =2z 1(4) =20, 1(4)=15/2, "(4) =15/16
25.4. fi(z) = Vx fi(1)=1/3, 1(1)=-2/9, ;(1)=10/27
25.5. fs(x) =2z f1(1/27)=4/9, 1(1/27) =4, "(1/27) =72
25.6. fo(z)=Inxz fi2)=1/2, 7(2)=-1/4, "(2)=1/4
25.7. fr7(x)=x-Inx (1) =1, 7(1)=1, (1) =-1
25.8. fs(x) =arctg x fil)y=1/2, 7(1)=-1/2, 7(1)=1/2
25.9. fo(x) =arctg x f6(2)=1/5, 7(2) =—4/25, ”(2)=22/125
25.10. fio(x) =arctg x  fi,(3)=1/10, " (3)=-3/50, "(3)=13/250
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