G. PLEBANEK Miara i Catka SEMESTR ZIMOWY 2024 /25

ZADANIE DOMOWE
Zadanie polega na opisaniu rozwiazan 5 zadan/probleméw, wybranych z nastepujacej listy

(i) Rozdzial 1: Zadania 12, 34; Problemy A, B, F, G, , J;

(ii) Rozdzial 2: Zadania |8+9] [12+13], 18, 19, Problemy A,B, C, D;
(ili) Rozdzial 3: Zadania 11, 14, 18, |19+20], 21, 22;

(iv) Problemy z Dodatkowej Listy (dla wybrednych:-), patrz nizej).

Tutaj, na przyktad | 12+13 | oznacza, ze te dwa zadania traktujemy jako jedno. Wybrane zadania

powinny pochodzi¢ przynajmniej z dwdch rozdziatow.

ODDANIE
Zadania nalezy oddaé¢ do godz. 12.00 dnia 7 stycznia 2024, do rak wtasnych lub na moja potke
w portierni.

UWAGI
(a) Rozwiazania powinny by¢ starannie zredagowane i czytelnie napisane, recznie lub drukiem.

(b) Rozwiazania nie musza by¢ autorskie; mozna rozwiazanie gdzie$ przeczytaé lub nauczyé sie
metody od innej osoby. Wazne, aby rozwiazanie zredagowaé¢ samodzielnie, z pelnym zrozu-
mieniem.

(¢) Mechaniczne kopiowanie cudzych rozwiazan jest nielegalne.

(d) Nalezy wybraé zadania/problemy na miare swoich mozliwosci.

LisTA DODATKOWA

LD(A) Niech p i v beda dwiema bezatomowymi miarami probabilistycznymi, okreslonymi na
borelowskich podzbiorach [0, 1]. Udowodnié, ze istnieje przedzial [a,b] C [0, 1], taki ze

M([CL, b]) = V([a7 b]) =1/2.

LD(B) Niech p i v beda dwiema bezatomowymi miarami probabilistycznymi, okreslonymi na
pewnym o-ciele ¥ podzbioréw X. Udowodnié, ze istnieje A € X, taki ze u(A) = v(A) = 1/2.

LD(C) Niech f: R — R bedzie funkcja catkowalng wzgledem miary Lebesgue’a. Zbadaé, czy dla
kazdego zbieznego do zera ciagu z,, € R, oznaczajac f(z) = f(z + x,), mozna stwierdzié, ze
ciagg f, zbiega do f prawie wszedzie.

SUGESTIE: zapewne tak, gdy szereg ) x,, jest zbiezny; zapewne nie w przeciwnym przypadku
(a kontrprzyklad f jest funkcja charakterystyczna).



