MIARA I CALKA ZADANIA POWTORKOWE

. Uzasadni¢ ponizsze stwierdzenia, albo bezposrednim argumentem, albo opierajac sie na po-
znanych faktach:

(1) Funkcja niemalejaca h : R — R jest borelowska.
(ii) Jezeli zbiory A,, A C R sa borelowskie i AM(A, A A) < 1/n dla n € N to istnieje ciag
ny <ng < ..., taki ze funkcje charakterystyczne x4, zbiegaja do x4 prawie wszedzie.
(111) Jezeli A C R jest zbiorem mierzalnym i A(A) = 1 to istnieje r > 0, takie ze
AMAN(=r,r)) =3/4.
. Niech f,, f:(0,1) — R beda funkcjami mierzalnych, takim ze |f,(z)| < 1/y/z dlaz € (0,1).
Udowodnié, ze jezeli f, = f to limy, fio 1y | fu — f] dA = 0.

. Niech (X, X, i) bedzie przestrzenia miarowa, a f,, g, : X — R beda funkcjami mierzalnymi.

(a) Udowodnié, ze jezeli f, == f i gy = g to fo—gn = f —g.
(b) Wyjasnic, dlaczego warunki f, -~ f i f, - g implikuja, ze f = g p-prawie wszedzie.

. Obliczy¢ i podaé szczegdlowe uzasadnienia rachunkow:
nz? +1

lim / Zn X(1,1) dA.
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. Niech funkcje mierzalne f, : [0,1] — R Spehliajad Warunek Joay [fal dA < 1. Niech B bedzie
zbiorem tych x € [0, 1], dla ktérych szereg 3, f »2) pie jest zbiezny.

Udowodni¢, ze zbiér B jest miary zero; wyjasni¢, dlaczego spetniona jest zaleznosé
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