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1. Stwierdzi¢, czy poni»sze zdania s¡ prawdziwe. Odpowied¹ krótko uzasadni¢.

(a) Cz¦±¢ rzeczywista dowolnej funkcji holomor�cznej speªnia równanie uxx + uyy = 0.

(b) Funkcja f(z) = log0(z) jest holomor�czna w punkcie z = 1.

(c) Dla ka»dej liczby z ∈ C zachodzi Im(ez̄) = Im(ez).

(d) Obrazem okr¦gu |z| = 2 przez funkcj¦ f(z) = 3z+i
z−1 jest odcinek [−i, i].

(e) Je±li dla pewnej funkcji f : D → C i pewnej krzywej γ : [a, b] → D zachodzi∫
γ f(z)dz = 0, to f jest holomor�czna w D.

2. Wyznaczy¢ wszystkie punkty, w których istnieje pochodna zespolona funkcji f(z) = ez̄.
Okre±li¢ obszar holomor�czno±ci f .

3. Znale¹¢ wszystkie liczby zespolone speªniaj¡ce podane równania:

(a) Log(z2) = 1 + iπ,

(b) tgz = 2i.

4. Obliczy¢ caªk¦ krzywoliniow¡ ∫
γ
z sin(iz2 + 1)dz

po ªamanej γ = [−1, 0] ∪ [0,−i] ∪ [−i, 1− i].

5. Znale¹¢ wszystkie warto±ci, które mo»e przyj¡¢ caªka∫
γ

sin z
z2(z + 4i)

dz,

je±li zakªadamy, »e γ mo»e by¢ dowoln¡ krzyw¡ regularn¡, zamkni¦t¡, zorientowan¡ do-
datnio, która nie przechodzi przez zera mianownika.


