Lista 8: Przestrzen (C|0, 1], dy,,) i zbiér Cantora
WRAIT 1, semestr zimowy 2017/2018

. Zbada¢ zbieznos¢ punktowa i jednostaja ponizszych ciagow funkcyjnych na X = [0, 1]:
@Jﬁ@ﬂzwﬁlw)ﬁ@ﬁZ“ﬁﬁsédﬁ&ﬁZea (d) falz) = na"™(1 — )"
(e) fulr) = L (f) falz) = IR () fulz) = \/ﬁ;

. Obliczy¢ trzy pierwsze przyblizenia funkcji f(x) = /r wielomianami Bernsteina (p,), na
C'[0,1] i obliczy¢ odlegtos¢ d(py, f) dla k = 0,1,2,3 (mozna wesprze¢ sie komputerem). Znalez¢
wielomiany (g,) o wspotczynnikach wymiernych takie, ze d(p, qx) < % dla k=1,2,3.

. Jak wygladaja kule w przestrzeni (C[—1, 1], dsyp)?

. Zbada¢ otwarto$¢ i domknietos¢ nastepujacych zbiorow w (C[—1, 1], dyp):

(a) A={f € C[-1,1] : f ma jedno miejsce zerowe}
(b) A={feC-11]: f(-1) < f(1)}

(c) A={f € C[-1,1] : f jest nieparzysta}

(d) A={f e C[-1,1]: f spelnia warunek Lipschitza}

. Niech c,d € C, c= Y12 %, d =372, %, ¢, dy € {0,2}. Wykazaé, 7e
1
lc —d| < T wtedy i tylko wtedy ¢ = dj, dla k < n.

. Pokazaé, ze zbidr Cantora jest calkowicie niesp6jny, to znaczy jedynymi spéjnymi podzbiorami
zbioru Cantora sg zbiory jednoelementowe lub zbiér pusty.

. Pokazaé, ze odwzorowanie f : C — C x C, dane wzorem
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. Czy istnieja funkcje ciaglte (homeomorfizmy) pomiedzy nastepujacymi przestrzeniami (z me-
tryka euklidesowa odpowieniego wymiaru)

(a) Coraz [0,1)%; (b) Coraz R?* (c)C oraz C x [0,1]; (d) C oraz S*?

jest homeomorfizmem.



