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EGZAMIN WRAIT2, 16.06.2016

1. Czy podane nizej stwierdzenia sa prawdziwe? Odpowiedz uzasadnic.

(a) funkcja exp przeksztalca prosta {z € C: Re z = a} w okrag {z € C: |2| = e"};

(b) jesli f jest funkcja holomorficzna na obszarze D i Im(f) jest funkcja stalta na D, to
f jest funkcja stata na D;

(c) calka z funkcji f(z) = 226;1 po okregu |z| = 1 wynosi 0;
(d) funkcja holomorficzna ma co najwyzej skonczong liczbe zer;

(e) kazdy ciag (a,), nalezacy do ¢y nalezy takze do /;.

2. Sprawdzi¢, na jakim zbiorze funkcja

R‘Cz(fj) dla z #0
9(z) =

0 dlaz=0

jest holomorficzna.

3. Zmalez¢ rozwiniecie funkeji f(z) = % w szereg potegowy o $rodku zy = i. Zbadaé
2+ 21

promien zbieznosci i zachowanie na brzegu kota zbieznosci.

4. Metodami zespolonymi obliczy¢ catki:

® [, Groe=p

O A—

—00 (ZL’2 + 1)3
5. Znalez¢ minimum i maksimum modutu funkcji f(2) = 22 —3z+1wkole {z € C: |z| < 1}.

6. Korzystajac z faktu, ze ||a|| = sup,; |an| jest norma na przestrzeni ciagow £, wykazac,
ze
lall = 2a| + [lal

tez jest norma na (. Sprawdzi¢, czy norma ||.||. pochodzi od iloczynu skalarnego?




