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1. Znale¹¢ funkcj¦ y = f(x) speªniaj¡c¡ poni»sze równanie i warunek pocz¡tkowy:

(a) y′ = x2 − 1, y(−1) = 2, (b) y′ =
x3 − x+ 1√

x
, y(1) = 0, (c) y′ = 3x, y(0) = −1.

2. Caªkuj¡c przez cz¦±ci obliczy¢ nast¦puj¡ce caªki nieoznaczone:

(1)

∫
x sinx dx, (2)

∫
ex sinx dx, (3)

∫
sinx cosx dx, (4)

∫
arctg x dx,

(5)

∫
x lnx dx, (6)

∫
x arctg x dx, (7)

∫
x2ex dx, (8)

∫
arctg

√
x dx,

(9)

∫
ln2 x dx, (10)

∫
x

sin2 x
dx, (11)

∫
cos2 x dx, (12)

∫
ln(x2 + 1) dx.

3. Korzystaj¡c z podanego podstawienia oraz wzoru na caªkowanie przez podstawienie, obliczy¢
caªki:

(1)

∫
xex

2+4 dx (y = x2 + 4), (2)

∫
sin(2x− 3) dx (y = 2x− 3),

(3)

∫
x
√
4 + x2 dx (y = 4 + x2), (4)

∫
x
√
9− x2 dx (y =

√
9− x2),

(5)

∫
x2

4− x6
dx (y = x3), (6)

∫
ex

2ex + 5
dx (y = ex),

(7)

∫
e
√
x dx (y =

√
x), (8)

∫
sin3 x cosx dx (y = sinx),

(9)

∫
1

cos2 x
dx (y = tg x), (10)

∫
1

x lnx
dx (y = lnx),

(11)

∫
x

3
√
1 + x2

dx (y = 3
√
1 + x2), (12)

∫
2x+ 1

x2 + x+ 2
dx (y = x2 + x+ 2).


