Lista 11: Miary zewnetrzne
WRAIT 1, semestr zimowy 2017/2018

—

[\]

B

Ut

D

. Zatozmy, ze p, jest miara zewnetrzng na X, a zbior B C X spelnia warunek Carathéodory’ego‘:
ps(Y) = (Y N B) 4+ (Y \ B) dla dowolnego Y C X.
Uzasadni¢, ze wowczas dla A € X, AN B = () zachodzi

p(ZN(AUB)) = ue(ZNA)+ e (ZnN B) dla dowolnego Z C X.
. Zalozmy, ze p, jest miara zewnetrzng na X, A, B C X. Wykaza¢, ze jesli p.(B) =0, to
p(AUB) = p (AN (X\ B)) = p.(A).

. Udowodni¢, ze jezeli w definicji miary zewnetrznej p, usuniemy warunek p. () = 0, to nie
istnieja zbiory mierzalne w sensie Carathéodory’ego.

0, gdy A=10,
*A =
e 4) {1, gdy A #0.

Pokazaé, ze p. jest miara zewnetrzng na X i znalez¢ o-ciato zbiorow mierzalnych w sensie
Carathéodory’ego. Czy p. jest miara na P(X)?

. Niech X # () i niech

. Niech X = {1,2,3,4}. Czy funkcja

0, gdy A=10
* A) =
Iu ( ) {HaeAav gdyA#@

jest miarg zewnetrzng na X7

. Dla podanej funkcji p, : P(X) — [0, +00] pokazac, ze ., jest miara zewnetrzna.
0, gdy A=19,
(a) X =N, (A) =1, gdy AZBAAEX,
2, gdy A= X.
1A - .
(b) X = N, u.(A) = A gdy A %est sl.ionczony,
1, gdy A jest nieskoriczony,
gdzie |A| oznacza ilogé¢ elementow zbioru A.
0, gdy0,1¢A
() X =R, p.(A) =43, gdy0eAnl¢A
1, gdyle A

0, gdy ANY =0

(d) X # 0 dowolny, Y C X, pu.(A) = {w, gdy ANY #0

Dla przyktadow (a) i (b) wyznaczy¢ o-cialo zbior6w mierzalnych w sensie Carathéodory’ego.



