Streszczenie

Rozprawa jest poswiecona wtasno$ciom przestrzeni Banacha funkcji ciagtych o wartos-
ciach rzeczywistych na przestrzeniach zwartych. Rozwazane przestrzenie zwarte sa w nasz-
ym kontekécie zazwyczaj liniowo uporzadkowane, sa to tzw. zwarte proste. Wiekszosé
pytan formutowana jest w jezyku analizy funkcjonalnej, jednak ich rozwigzanie wymaga
zazwycza] stosowania topologii, teorii mnogosci oraz teorii miary. W pracy analizujemy
zaréwno klasyczne, lecz wciaz aktywnie badane problemy, jak i takie postawione sto-
sunkowo niedawno.

Rozpoczynamy od Rozdzialu 3, w ktorym badamy wlasnosci operatoréw rozszerzen
E : C(K) — C(L) dla pewnych par przestrzeni zwartych K C L. Jest to powiazane
z problemem dotyczacym istnienia pewnych krotkich ciagéw doktadnych, co wpisuje si¢
w nurt stosowania metod homologicznych w teorii przestrzeni Banacha. W zwiazku z
tym wprowadzamy obiekt kombinatoryczny podobny do luk i dowodzimy niektorych jego
wtasnosci, ukazujac w ten sposoéb pewne strukturalne aspekty ciagéw miar na liniach
zwartych.

W Rozdziale 4 definiujemy nowy wymiar przestrzeni Banacha, ktory w konkret-
nym przypadku rozréznia przestrzenie funkeji ciaglych na iloczynach niemetryzowalnych
zwartych prostych o réznej liczbie czynnikow. Kontrastuje to z przypadkiem metryzowal-
nym, gdzie klasyczne twierdzenie Miljutina moéwi, ze kazde dwie przestrzenie funkcji
ciggltych na nieprzeliczalnych przestrzeniach zwartych metryzowalnych sg izomorficzne.

Rozprawe zamyka Rozdziat 5, w ktorym przedstawiamy oszacowania odlegtosci Ba-
nacha-Mazura miedzy pewnymi klasycznymi przestrzeniami funkcji ciagtych. 7 jednej
strony staramy sie odpowiedzie¢ na pytania postawione przez Bessage i Petczynskiego [12]
o odlegltosci w przypadku, gdy rozwazane przestrzenie zwarte s przeliczalne, a z drugiej
badamy odlegtos¢ pomiedzy klasycznymi przestrzeniami (o, i Ly [0, 1], co otwiera kilka
interesujacych kierunkéw badawczych.
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