Streszczenie

Niniejsza rozprawa doktorska dotyczy kombinatorycznych przestrzeni Banacha, tj. prze-
strzeni Banacha, indukowanych w okreslony sposéb przez rodziny F skoficzonych pod-
zbioréw N (lub innego zbioru przeliczalnego). Przestrzenie te sa oznaczane symbolem
X r. Praca sktada sie z czterech czesci.

W pierwszej cze$ci wprowadzamy niezbgdne pojecia oraz twierdzenia, z ktérych ko-
rzystamy w dalszej czesci pracy.

W czgsci drugiej wprowadzamy rézne przyklady przestrzeni. Badamy, jak poszczegdlne
kombinatoryczne wilasnosci rodzin wptywaja na indukowane przez nie przestrzenie.
Szczegbdlng uwage poswigcamy przestrzeniom zwigzanymi z rodzinami niezwartymi,
na ktoérych temat literatura jest raczej uboga. Podajemy m.in. przyktad przestrzeni /-
nasyconej, ktora nie ma wlasnosci Schura, a takze podajemy prezentacje uniwersalnej
przestrzeni Petczynskiego jako przestrzeni kombinatoryczne;.

W czgsci trzeciej zajmujemy si¢ przestrzeniami dualnymi do przestrzeni kombinato-

rycznych, generowanych przez rodziny zwarte /. Prébujemy znalez¢ wygodny w uzytku,
rOwnowazny opis normy na przestrzeni dualnej. W tym celu definiujemy przestrzen

quasi-Banacha X7, ktéra, jak si¢ okazuje, ma wiele wspdlnych wilasnosci z X% W

szczegblnosci pokazujemy, ze ta przestrzen quasi-Banacha jest kolejnym przykltadem

przestrzeni ¢1-nasyconej bez wtasnosci Schura. Ponadto, pokazujemy, ze powtoka Ba-

nacha przestrzeni X7 jest izometrycznie izomorficzna z X%

W czgsci czwartej zajmujemy si¢ tematyka punktéw ekstremalnych kuli jednostkowe;j
w przestrzeniach kombinatorycznych, a takze w przestrzeniach z nimi zwigzanymi. Po-
dajemy charakteryzacj¢ punktéw ekstremalnych w konkretnych przypadkach. Ponadto,
podejmujemy tematyke punktéw ekstremalnych w przestrzeniach indukowanych przez
grafy.



