
Lista zada«

Zadanie 1. (i) Znale¹¢ wszystkie funkcje f : R→ R, speªniaj¡ce równanie funkcyjne
f(xy) = f(x) + f(y).
(ii) Znale¹¢ wszystkie funkcje ci¡gªe f : (0,+∞)→ R, speªniaj¡ce równanie funkcyj-
ne f(xy) = f(x) + f(y).
(iii) Znale¹¢ wszystkie funkcje ci¡gªe f : R\{0} → R, speªniaj¡ce równanie funkcyjne
f(xy) = f(x) + f(y).

Zadanie 2. Znale¹¢ wszystkie funkcje ci¡gªe f : R→ R, speªniaj¡ce równanie funk-
cyjne

f(x+ y) + f(z) = f(x) + f(y + z).

Zadanie 3. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje f : Q→ Q, speªniaj¡ce warunki:
(i) f(1) = 2,
(ii) f(xy) = f(x)f(y)− f(x+ y) + 1 dla wszystkich x, y ∈ Q.

Zadanie 4. Znale¹¢ wszystkie ci¡gªe funkcje f : (0,+∞) → R, takie »e dla dowol-
nych x1, x2 ∈ (0,+∞) warto±¢ f(x1y)− f(x2y) nie zale»y od wyboru y ∈ (0,+∞).

Zadanie 5. Znale¹¢ wszystkie funkcje f : R → R, speªniaj¡ce ukªad równa« funk-
cyjnych f(x+ y) = f(x) + f(y) i f(xy) = f(x) · f(y).

Zadanie 6. Znale¹¢ wszystkie funkcje f : R→ R, speªniaj¡ce równanie funkcyjne

f(x+ y)− f(x− y) = 4xy.

Zadanie 7. Znale¹¢ wszystkie funkcje f : R→ R, speªniaj¡ce równanie funkcyjne

xf(x+ y)− 2f(x− y) = f(x)(xey − 2e−y).

Zadanie 8. Znale¹¢ wszystkie funkcje f : R→ R, speªniaj¡ce równanie funkcyjne

2f(x+ 2y) + f(x) = f(x+ y)(2ey + e−y).

Zadanie 9. Znale¹¢ wszystkie funkcje f : R→ R, speªniaj¡ce równanie funkcyjne

f(x+ y)− f(x− y) = f(x)f(y).

Zadanie 10. Znale¹¢ wszystkie funkcje f : (−∞, 0) → R, speªniaj¡ce równanie
funkcyjne

f(x) ln(1− ex)− 2xf(ln(1− ex)) = 1.
Zadanie 11. Znale¹¢ wszystkie funkcje f : R→ R, speªniaj¡ce równanie funkcyjne

2f(x) + f(1− x) = 3− xf(1).

Zadanie 12. Znale¹¢ wszystkie funkcje f : R \ {0} → R, speªniaj¡ce równanie
funkcyjne

(x− 2)f(x) + f
(
−2
x

)
− xf(2) = 5.
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