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III UNIWERSYTECKI OBÓZ OLIMPIADY MATEMATYCZNEJ

Liga zadaniowa - dzie« 1.

1. Znale¹¢ sum¦ wspóªczynników przy nieparzystych pot¦gach x w wyra»eniu

(x5 + x− 1)2018

2. Czy na pªaszczy¹nie istniej¡ takie dwa okr¦gi rozª¡czne zewn¦trznie i taki punkt,

»e dowolna poprowadzona przeze« prosta przecina przynajmniej jeden z tych

okr¦gów?

3. Niech α ∈ R b¦dzie taka, »e pewne pi¦¢ kolejnych elementów niesko«czonego

ci¡gu sinα, sin 2α, sin 3α, . . . jest wymierne. Udowodni¢, »e wszystkie elementy

tego ci¡gu s¡ wymierne.

4. Udowodni¢, »e na pªaszczy¹nie nie istnieje trójk¡t równoboczny, którego wierz-

choªki maj¡ caªkowite wspóªrz¦dne.

(a) (Za dodatkowe punkty) Udowodni¢, »e je»eli wszystkie wierzchoªki n-k¡ta

foremnego maj¡ caªkowite wspóªrz¦dne, to n = 4.
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